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1. — INTRODUGAO

A expressdo acima, muito conhe-
¢ cida em cristalografia, liga indices mi-
- lerianos de uma face a indices de ares-
ta nela contida.
Damos mais uma dedugio da re-
v ferida formula,

2. — DEDUGAO

Na figura 1 temos dois sistemas
A5 de eixos, o retangular xyz e o de eixos
obliquos XYZ.

Na mesma figura hé o circulo maximo APC, cujo pélo U re-
presenta a face que tem o simbolo (hkl) no sistema XYZ e cujas
coordenadas esféricas sdo pU e U, esta (ltima a partir do eixo y, Y.

A letra P designa o p6lo de uma aresta qualquer contida na
face U, fazendo a reta Pz o angulof e a reta Zz o dngulo A com o
eixoy, Y.

O angulo dos eixos X e Y é representado por v.

Do tridngulo PzU obtém-se:
cospP .cospU 4 senpP.senpU.cos [(90 + 8) -+ (90 — oU)]=
=cos 90 = 0
. cospP.cospU — senpP.send.senpU.senpU — senpP.cosf.sen
senpU.coseU = 0 (1).
Temos, para coordenadas de um ponto qualquer da aresta de
polo P, no sistema retangular:
x = — senpP.senf; y = — senpP.cosf; z = cospP.
Transformemos estas coordenadas nas suas correspondentes,
no sistema XYZ, por meio das conhecidas fé6rmulas de transforma-
cdo da geometria analitica, que permitem passar de um sistema re-
tangular a um sistema de eixos obliquos:
aX + bY + ¢Z = x; X + bY + Z = y; a”X + b’Y +
+ ¢"Z = z,emque, aa a”; b,b’ b”; ¢, ¢’ ¢” repre-
sentam os cosenos diretores, no sistema retangular, dos eixos X, Y,
Z, respectivamente, Obtém-se:

seny.X — sen pZ.senA.Z = — senpP.send
cosy.X + Y — senpZ.cosAa.Z = — senpP.cosf
cospZ.Z = cospP.
Substituindo em (1) — senpP.send, — senpP.cosf e cospP

pelos valores anteriormente obtidos, vem:
cospZ.Z.cospU + senpU.sengU (seny.X — senpZ.senA.Z) +
+ senpU.coseU (cosy.X + Y — senpZ.cosa.Z) = 0....(2)



Sébre a expressio hry + kr; + Iy = 0 67

Sejam m, n, p os cosenos diretores da face parametral do siste-
ma XYZ, neste sistema, e a,, 8,, y: 0s angulos que o pélo U forma
com os eixos X, Y, Z. O teorema dos cosenos de Wulff permite

escrever:
cos cosB,  cos
h:k:l: = bl i : no (3)
m n p
Do tridngulo UzX e de (3) tira-se:
cosa = senpU.cos (y — ¢U) = senp U.coseU.cosy + senpU.seny
oU.seny = hm ....(4)

Do tridngulo UzY e de (3) obtém-se:
cosB, = senpU.cospU = nk......... (5)

Do triangulo UzZ e de (3) resulta: v
cosy, = cospU.cospZ + senpl.senpZcos {(90 + 4A) + (90 — 4U) }

= cospU.cospZ — senpU.senpU .senA.senpZ — senpU.cospU.sen
.senpZ.cosa = pl....(6)
Substituindo em (4) senpU . coseU pelo seu valor nk, tirado de

(5), vem:
hm — nk.
senpU .senpU = il nk.cosy (7)

seny
De (6) tira-se, fazendo senA.senpZ = K e senpZ . cosa = L:
pl + K.senpU.senyU + L.senpU.cospU 8)
cospZ -
Substituindo em (8) senpU.cosgU e senpU.senyU pelos valo-
res obtidos em (5) e (7), tem-se:
pl + K (hm — nk.cosy) + L.nk

cospZ seny.cospZ cospZ
Substituindo em (2) senpU.coseU, senpU.senpU e cospU pelos
valores de (5), (7), e (9), tem-se:

{pl + _K (hm — nk.cosy) b Lok }+

cospU = -

-(9)

cospU = .

seny

hm — nk.c
+ o fi%.co%y {seny.X — KZ } +
seny
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+ nk {COS)'.X +Y — LZ}= o .-

hmX + nkY + plZ = 0.......... (10)

Temos, para simbolo da aresta P:
XY Z .
[riireirg] = —: —: —, sendo a, b, ¢ os parametros dos eixos

b

a b ¢
obliquos, do que resulta: X = ar,, Y = br,, Z = cr,.
Levando éstes valores de X, Y, Z em (10), obtém-se
amhr, + bnkr, + oplr, = O.

Sendo am = bn = cp, resulta, finalmente:
hl‘1 + krz + l'l's = 0.

3 — RESUMO

Por meio da projecdo estereografica e geometria analitica é
apresentada uma nova dedugdo da expressdo hr, + kr, + Ir, = 0.

4 — SUMMARY

By means of the stereographic projection and analytic geometry a new
deduction of the expression hr, + kr, |4 Irg = O is presented.
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