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O problema de ca;g
culo dos angulos de extin
gao de faces de uma mes D
ma zona, tomando-se como
linha de referéncia o eixo

da zona, tem sido tratado H
por varios autores: Michel-
~-Levy, Bouasse Buttgenbach
Cesaro, Wlifing, Johannsen,

ete,
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Os "simbolos proje
tivos'" de Fedorow podem
ser utilizados para tal fim
como se vera. FIGURA 1

2. DEDUGAO

Na figura 1 estdo assinalados, em projegdo estereogra
fica: o8 eixos 1(Y), O (X), I (Z), que servem para a determi
nagao dos simbolos projetivos; a face de polo P, pertencente a
uma determinada zona APB, de eixo E, situado sobre o circu
lo maximo de polo P; os circulos maximos que passam por
P e pelos eixos oticos Al e A2 .

A construgao de Fresnel determina, no circulo maximo
CD, o ponto F, polo de um dos eixos da elipse secionada no elip
soide de indices pela face P. _

Trata-se de determinar o angulo de extingao EF.

Sendo o raio da esfera, de centro O, igual a unidade,
as coordenadas dos pontos P e Al’ situados sobre a esfera, sao,
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respectivamente :
P-cosPX=sen e P.cos YP; cosPY=sen e P.sen YP; cosPZacos e P

A -cosA,X=senp A,.cosyp A,; cosA;Y=sen QA .sen QA ; cos

Alz =vcos (’Al

Para o plano POA, obtem-se a seguinte equagao :

1

(sen P P.sen fP.cos P A -sen QA .sen {pA .cos P P) x +
+ (cos ¢ P.sen ¢ Al.cos(pAl- 208 (Al.sen ¢ P .
.cos YP)y + (sen ¢ P.cos YP.sen Q A;.sen Y A, -
-sen 0 A .cos YA .sen P P.sen YP) z = 0.

Dividindo por sen t? P e substituindo pelos indices pro
jetivos da face P, fica o plano PA1 com a seguinte equagio:

(p', cos pAl-prs.sen QA .sen YA X + (p'gsen p A .cosPA,-
- p'zcos ¢ Al)y + (p'zsen 4 Al.sen 9 A1 -p'l.sen 4 Al‘
.CO8 \PAI) z = 0

Ter-se-a uma equagao idéntica a esta para o plano PAZ"
O plano bissetor PF tera a equagao :

Ax+ By+ Cz A'x+ B'y+ C'z

sendo

Vazip? 4 c? VA'Z + B?+ o2

Ax + By + Cz = 0 e A'x + B'y + C'z = 0, respecti
vamente, as equagoes dos planos - PAI e PAz .

Pode-se achar, agora, o Qngulo entre éste plano bissetor
e o plano PE, que € o angulo de extingao procurado.
Para determinar a equagao do plano PE faz-se neces
gario conhecer as coordenadas esfericas do ponto E, que podem
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ser obtidas a partir de idéuticas coordensdas de duas faces quais
quer da zona, conforme ensina BOEKE.

3. SUMARIO

O prcoblema de calculo dos angulos de extingao de faces
de uma mesma zona, com referéncia ao eixo da zona, e tratado
pelo autor atraves dos'bimbolos projetivos" de Fedorow.

4. SUMMARY

Using the '"projective symbols" by Fedorow, it is possi
ble to calculate the angles of extinction of the faces of a same zone,
in relation to the axis of the zone, as it is demounstrated by the

author.
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