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RESUMO: Estudam-se alguns casos da teoria da harmonia em Platao.
Para tal, consideram-se a concepcao e a terminologia musical que Platao,
a um tempo so, recebe dos pitagoricos e, dat, lega a tantos quantos
escreveram sobre musica em grego, como Proclo, ou em latim, como
Boécio. Assim, aponta-se, em Timeu 35 a - 36 d, a analogia entre auté
e média harmonica; héteron e média aritmética; aousia intermedidria
e a média geométrica. Dai, o modo como a “esséncia” intermedidria
viabiliza a harmonizagcao do “outro” com o “mesmo” compara-se ao modo
como a média geométrica conjuga as outras médias numa série numeérica
cujos intervalos correspodem aos da escala musical pitagorica. Assim,
das “partes” em que “deus” divide o “todo”, as que estao uma para outra
assim como 4 para 3 correspondem a diatessaron ou 4 justa [m. harmo-
nicaf; as que estao uma para outra assim como 3 para 2, adiapénte ou
% justa [m. aritmétical. A proporcao de 256 para 243 desponta, entao,
como a razdo correspondente ao leimma, isto &, a diesis ou “semitom”
pitagorico.

PALAVRAS-CHAVE: médias geométrica, harmonica e aritméticay
escalas pitagorica e ptolemaica; enkyklios paideia e quadriuium;
Timeu, Platao; pitagorismo e neoplatonismo.

Introdugdo: a musica triplice

Falar da teoria da harmonia em Platdo pressupoe redimensionar ampla e
profundamente o conceito de musica. De fato, pressupée extrapolar o orbe res-
trito A elaboragdo poético-sonora da pratica da arte musical, a musica pratica — a
qual, por articular harmonias audiveis, estd vinculada ao ambito da denomina-
da, pela musicologia tradicional, musica organica ou instrumental —, a fim de
inseri-la no sistema triddico no qual figura ao lado da musica mundana e da
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humana!. Tal sistema, criado pelos antigos e compilado por Boécio (Godwin,
1990, p. 86-8), manteve-se relativamente intacto, salvo justificadas e pequenas
adaptacoes de autores e épocas, juntamente com o quadro total da terminologia
da ciéncia da harmonia, até o séc XVII. Declaramos necessidrio este
redimensionamento porque é, de certa forma, muito recente, na histéria ociden-
tal, a restricdo do referido conceito ao que se passou a entender, na modernida-
de, como exclusivamente pertinente a arte musical, exatamente a mencionada
acima como instrumental. Uma vez que tal restrigio estd, ja por alguns poucos
mas significativos séculos, marcantemente enraizada na consensual mentalidade
geral, hoje, mesmo em certos meios mais intelectualizados, conceitos como
musicalidade e harmonia tém uma amplitude que, desde o séc. XVIII, no maxi-
mo se estendem 2 arte em geral e, por este caminho, 2 estética (Palisca, 1961, p.

91-137).

Dessa forma, esta nossa conclamag¢ido a um redimensionamento do con-
ceito de musica nao passa de uma recordagdo de um antigo elo de arte e a ciéncia
da harmonia, uma ciéncia, mais que cosmoldgica, verdadeiramente cosmogodnica,
uma vez que, vale repetir, por mais de dois milénios, ou seja, dos protocosmologos
ocidentais, os pitagdricos pré-platonicos, até Kepler, talvez o ultimo representan-
te da cosmologia tradicional, a musica instrumental integrava o referido sistema
triadico ao lado da musica césmica ou mundana (macrocésmica) e da musica
humana (microcésmica)’.

O reestabelecimento mneménico de uma concepgido tripla de musica é,
a0 mesmo tempo, o do vinculo hierarquico primordial que subsidiava o transito
bidirecional entre teoria e pratica, entre contemplacio e técnica, entre alétheia e
poiesis, entre verdade e producio de verdades ou verossimilhangas, dentre outras
analogias possiveis.

Tal triparticao da musica cremos que seja um dos fundamentos da cons-
trucdo e dai da leitura da Republica. Neste didlogo, a justica, conceito mais que
perfeitamente analogo 4 harmonia, comega por ser apresentada de uma forma
exterior, perdida na problematica ideologizacdo da doxa, pendularmente oscilan-
do desde a reproducdo mecanica de ditos poéticos até o préprio questionamento
de seu valor intrinseco, chegando até mesmo a ser tiranicamente reduzida a uma
tecnicalidade juridica. Depois, no gradual transcorrer do didlogo, é lentamente
transmutada em um projeto a ser realizado dentro do homem, um projeto auto-
instanciado no seio da evolugdo dramatica das trés personagens principais —
Socrates, Glaucon e Adimanto — as quais, tanto sob o ponto de vista dos respec-
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tivos conteidos quanto da forma estilistica de suas interlocucdes, representam
tipologicamente as trés camadas hierarquizadas da alma humana. Paralelamente
a ascencdo e declinio do Estado (Brumbaugh, 1989, pp 21, 23, 43), movimento
duplo organicamente integrante da dialética platonica, a referida evolu¢do cami-
nha da discordancia das posi¢coes das personagens para uma harménica conversa
de amigos.

Um dos marcos iniciais deste processo da-se através da questdo da tempe-
ranca — virtude que estd para a ética assim como o temperamento para a teoria
da afinacdo —, conceito aplicado explicitamente por Platdo exatamente na dis-
cussdo sobre a musica no livro III. O objetivo dltimo de tal discussao, por um
lado, é, no seio da absolutamente inevitavel derrocada da cidade ideal — mate-
maticamente prevista por Socrates (Republica 546 a-d) -, atenuar, dentro do pos-
sivel, a inexordvel incomensurabilidade das poténcias internas ao som, ao ho-
mem e ao cosmos, incomensurabilidade que constitui a primeira e derradeira
razdo de ser de todo inescapdvel “des-astre”. Por outro, é uma forma especial de
“militAncia césmica” que vé, na irredutivel subjacente imperfeicio dos intersticios
do universo manifesto, exatamente aquele campo flexivel passivel de ser tempe-
rado, de ser aperfeicoado e de, axioldgica e teleologicamente, apontar para uma
ultima perfeicao, sempre prometida enquanto realizada e realizada enquanto al-
mejada. Com a questdo da justica percorrendo, por analogias, as suas homologias
no som, homem, sociedade e cosmos, Platdo peregrina a descri¢do dialética de
seus fundamentos harmoénicos e desarménicos, suas consonancias e irredutiveis
dissonancias, para culminar, no livro X, com a exposi¢do contemplativa da jus-
tica césmica através de um conjunto de escalas de cores, planetas, velocidades
orbitais e tons retratados pela harmonia celeste cantada pelas Sereias, harmonia
esta em perpétuo aperfeicoamento e temperamento pela reafinagio constante
efetivada pelas Parcas.

Embora este roteiro, fundamentado na principialidade das estruturas
tripartites, seja um dos primeiros possiveis para a leitura da Republica, obra fun-
damental para o estudo da teoria da harmonia em Platdo, este artigo terd a
oportunidade de percorrer, talvez ndo mais do que apontar, alguns outros, apoi-
ados em outras formas de divisdes perfeitamente entendiveis como decorrentes
da primeira. Tais oportunidades despontardo dos comentarios advindos da ana-
lise harmonica daquele momento platonico que elegemos como a base da estru-
turacdo corpdrea deste artigo, a saber, o inicio do passo da criag¢do da alma do
mundo do 7imeu, talvez o passo mais pungente de toda a ciéncia tradicional da
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harmonia, didlogo este cuja fortuna critica e filoséfica se deve a tradugio comen-
tada de Calcidio, gracas & qual a Idade Média latina herdou a teoria da harmo-
nia da antiguidade ocidental. Dessa forma, em sua organizacdo geral, este artigo
serd pontuado pelo encadeamento intermitente das citagdes sucessivas do inicio
deste passo; tal intermiténcia, por sua vez, serd determinada pelo contraponto de
comentdrios e apontamentos sobre o trecho em questdo. Como o 7imeu é o mais
pitagérico dos didlogos platénicos, torna-se dificil, por vezes, distinguir, especial-
mente no ambito da teoria harmoénica, as perspectivas dos pitagdricos e dos
platonicos, e Aristoteles serviu-nos para apontar a identidade e as diferencas
entre elas. Por ser o 7imeu, como dissemos, o didlogo mais comentado de Platio,
dentro de um verdadeiro oceano de comentadores, escolhemos os comentarios
de Proclo como o nucleo tematico dos contrapontos elucidativos das citacoes do
referido passo, escolha justificavel tanto qualitativamente, dada sua inquestionavel
autoridade, quanto por se tratar do mais extenso comentdrio herdado pela tradi-
¢do ocidental.

Encerramos esta introdugdo com uma importante ressalva para o leitor
nao acostumado com os ditames da teoria da harmonia. Foi, por vezes, impossi-
vel ndo antecipar breves explanagdes sobre conceitos que, dada a ritmica das
citagoes do passo do 7imeu, sé mais tarde viriam a ser um pouco mais definidos
e explicados, sempre dentro das limitagcoes inerentes a um artigo. Esperamos
que, frente a este justificavel obstaculo, a leitura nio seja interrompida e, pela
mobiliza¢do de sua paciéncia, que o leitor, afortunadamente para nés, nela pros-
siga, permitindo assim o despontar das indispensaveis explicagoes.

1. Peiras e Apeiron

Observemos um pequeno momento inicial do famoso relato de 7imeu:

[Deus formou], da substancia indivisivel, que se comporta sempre
de maneira invaridvel, e da substancia divisivel, que é gerada nos
corpos, entre as duas, misturando-as, uma terceira espécie de subs-
tancia intermediaria, compreendendo a natureza do mesmo e a do
outro. E assim formou-a entre o elemento indivisivel dessas duas
realidades e a substancia divisivel dos corpos. Depois tomou essas
trés substancias e combinou-as em uma tnica forma, harmonizan-
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do a forga com o mesmo a substancia do outro, que se deixava a
custo misturar. Misturou as duas primeiras com a terceira, e das
trés fez uma s6. Em seguida, a esse todo dividiu em ndmero conve-
niente de porgoes, cada uma composta pelo mesmo, o outro e esta
terceira (35 a-d).

No plano ontologicamente antecedendente 2 acgio criacional de deus, in-
divisibilidade e divisibilidade, sem a mediacio da terceira substancia, mantém-se
como principios inconciliaveis. A divisibilidade é claramente localizada nos cor-
pos, e tal mencio da corporeidade enseja que, ao lado da estrutura tripartite das
trés substancias na ante-sala da criacdo da alma, uma outra, também tripla,
tenha como termos extremos, inconcilidveis em si mesmos, o nots e o séma,
termos cuja mediacdo € feita pela prépria instancia que estd sendo criada, a
psykhé.

E pela correspondéncia destas duas estruturas tripartites que podemos
também localizar o plano da referida indivisibilidade, pois, como hd um deus
que pode operar sobre ela, sua monadicidade nao poderia ser absolutamente
divina, estando, portanto, ji no plano intelectivo. Se tal indivisibilidade ¢é
intelectiva, e a divisibilidade é corpérea, entdo, na medida em que a alma terd
sua estrutura tripartite advinda da conciliagdo antecedente realizada na terceira
substancia, esta dltima corresponde a alma, a infinita inteligibilidade, na ante-
sala de sua prépria criagdo. Como a triparticao da alma define a esquemitica de
uma tripla participacéo, ela, além do indivisivel notds e do somatico indefinida-
mente divisivel, participa de si mesma em si mesma através de sua participagio
na terceira substancia, substancia esta que lhe comunica as outras duas na forma
de mesmidade e de alteridade (ou de identidade e diferenca), formas imanentes a
terceira substancia (e portanto a alma) dos principios transcendentes da indivisi-
bilidade e da divisibilidade, e comunica a propriedade de si mesma na forma de
essencialidade.

Segundo Proclo, a alma, enquanto todo que anima o universo, este ulti-
mo o todo de todas totalidades, é um todo que antecede a prépria possibilidade
de divisées, mas também é tanto um todo propenso a dividir-se e dissipar-se em
suas partes como um todo em cada uma de suas partes (Proclus, 1990, p. 75-6). A
garantia desta totalidade tripla estd no entrelacamento dos trés componentes da
alma, a saber, a essencialidade advinda da substancia intermedidria (substancia
que intermedeia a indivisibilidade e a divisibilidade) e um novo par novamente
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incompativel, a mesmidade e a alteridade (naturezas compreendidas na terceira
substancia), que “pressionam a alma entre a posse simultdnea de sua primordial
unidade e da multiplicidade que ela experimenta no mundo do tempo, do espago
e das criaturas separadas”, como nos explica uma nota de Godwin sobre este
preciso momento (Godwin, 1990, pp. 403-4).

Platdo estabelece que, através deste estdgio inicial de modelagem divina,
modelagem que efetivamente comeca pela forja da terceira substancia, a alma é
uma entidade paradoxal. Ela é um campo de atrito entre duas instancias incon-
cilidveis, das quais participa e, pela participa¢do na terceira substancia, tem como
funcao, j4 no plano propriamente animico, harmonicamente unir. Proclo, se-
guindo a tradic¢do pitagdrica, vé os principios da indivisibilidade e da divisibilidade
respectivamente como o monddico e o diddico. “A alma, contudo, por ser uma
média entre o nois e o corpo, €, a0 mesmo tempo, uma monada e uma diada”
(Proclus, 1990, p. 76), ela é o Aén-dyds participando igualmente do /imite, que é
indivisivel, e da infinidade, termo que, no contexto pitagdrico e platénico, deve
ser entendido como o ilimitado, ou seja, como a divisibilidade ad infinitum.

Limite e Ilimitado, peiras e apeiron, eis os dois principios mais bésicos da
cosmologia pitagdrica que Platao repropde com os conceitos de indivisibilidade e
divisibilidade, principios em si mesmos inconcilidveis que antecedem a aproxi-
macdo demiurgicamente efetivada pela conciliagdo da terceira substancia, a qual
compreende, por esta conciliagdo, a estrutura da participacdo da alma nestes
dois principios através do mesmo e do outro.

Avristoteles, na Metafisica (i 5 986 a 23), transmitiu-nos as dez digressoes
polares que partem da polaridade principial de peiras e apeiron, designadas no
momento do 7imeu que estamos comentando com os conceitos de indivisibilidade
e divisibilidade e, a seguir, com os de mesmidade e alteridade’. Na sequiéncia
deste mesmo passo assim ele continua: “Os pitagéricos identificam o Ilimitado
com o Par. Pois este, eles dizem, quando circundado e limitado pelo Impar, prové
as coisas com o elemento da Ilimitacdo”. Dando continuidade a esta afirmacio,
Atristételes da como exemplo dois tipos de expansio gnomonica: se gnomones sio
colocados ao redor da unidade, pitagoricamente representada por um ponto, a
figura resultante é sempre um, ou seja, sempre e invariavelmente a mesma; se,
pelo contririo, gndmones partem de qualquer quantidade que nio a unidade —
como é o caso exemplar de 2, pitagoricamente representado por dois pontos —,
entdo, a figura resultante é sempre outra(Guthrie, 1987, p. 301-2). Fideler (Guthrie,
1987, p. 23) elucida-nos que Aristoteles estd aludindo as figuras de fig. 1 e 2.
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Ora, uma dentre as dez oposi¢ées advindas de peiras e apeiron é, respecti-
vamente a estes dois principios, a de quadrado e retangulo. Na fig. 1, a expansio
gnomoOnica dd-se através do crescimento de conjuntos de pontos que represen-
tam os numeros impares — 1,3,5,7,9 -, resultando em quadrados que caracteri-
zam as razoes de jgualdade que sao sempre a mesma - 1:1, 2:2, 3:3,4:4 e 5:5 -, em
suma, a propria unidade, s6 que transposta de sua absolutez para o plano
relacional da igualdade. Na fig. 2, a expansio gnomonica dé-se pelos numeros
pares — 2,4,6,8,10 —, resultando em retangulos que, logo apds o primeiro — que
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estd na razdo dupla de 2:1, razdo que, para além ou aquém de caracterizar um
retangulo, é também e fundamentalmente um quadrado duplo, ou seja, um
equiissono ou oitava —, caracterizam razoes de maior desigualdade (ou, conforme o
sentido de leitura, suas reciprocas de menor desigualdade) — (2:1), 3:2, 4:3, 5:4 e
6:5 - que sdo sempre diferentes, conceito antologicamente identificado com a
alteridade. Aristoteles, portanto, oferece-nos uma das mais classicas exemplificagoes
da mesmidade e da alteridade no ambito pitagérico dos numeros figurados, vale
dizer, da geometria.

Platao diagnostica que duas coisas, sozinhas, nio podem satisfatoriamente
ser unidas sem uma terceira, “pois é preciso que no meio de ambas haja alguma
ligacdo que as aproxime” (7imeu 31 c). Embora estabelecida entre a existéncia
unitdria de deus e a existéncia multipla do cosmos, a mediacac' é o principio funda-
mental (que percorre os orbes divino, natural e humano) da ciéncia da harmonia,
procedimento cuja validez se mantém intacta até mesmo dentro da dimensao poé-
tico-sonora da arte discursiva musical, ou seja, em sua concepg¢do como elaboragdo
artesanal, o que, segundo Edward Lippman, demonstra uma proximidade possivel
entre a perspectiva tradicional da musica enquanto uma disciplina matemadtica e a
teoria especifica da arte (Lippman, 1975, p. 17). Claro que, perante a capacidade
humanamente divina e divinamente humana de testemunhar este principio har-
monico nos diversos mundos, a plenitude de tal testemunho, como o préprio
didlogo platénico indica segundo Proclo, estd em libertar-se do sensivel, efetivando
a transposi¢do das imagens aos paradigmas e, assim, elevando-se ao plano da har-
monia imaterial e essencial (Proclus, 1990, p. 75).

2. Heranga e Transfiguracio Plat6nica do Pitagorismo

Ha semelhancas e significativas diferencas entre o pitagorismo e o
platonismo. Aristoteles, na Metafisica (987 b 10), sintetiza o maior ponto de
semelhanca, para alguns a identidade, entre os dois: “Platdo somente mudou o
nome, pois os pitagoricos dizem que as coisas existem por imitacdo dos nimeros,
enquanto que Platdo, por participagdo”. Estes conceitos, imitac¢do e participacio,
implicam uma perspectiva metafisica. Mas se Aristoteles sintetizou a semelhan-
¢a, também expressou sinteticamente a cabal diferenca:

Em harmonia com eles [os pitagdricos], ele [Platdo] afirma que os
numeros sdo os principios de ser para outras coisas. Mas é peculiar
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a ele, ao invés de um unico Indefinido [como entendiam os
pitagéricos], postular a existéncia de um duplo, um Infinito do
grande e do pequeno; e é também peculiar que ele separa os nime-
ros das coisas visiveis, enquanto eles dizem que os nimeros sdo as
proprias coisas e ndo interpoem objetos matemadticos entre elas[grifos

nossos| (Metafisicai 6; 987 b 22).

Podemos, entio, observar que as doutrinas da imita¢io e da participacdo
se diferenciam como duas perspectivas metafisicas, pois a primeira constitui uma
metafisica da imanéncia, enquanto a segunda, uma metafisica da transcendéncia
(Fideler, 1988, pp 34-5). De forma que Platio é simultaneamente herdeiro e
transfigurador da tradicdo pitagdrica, uma vez que os pitagéricos, juntamente
com os fisicos pré-socrdticos, sao peri physeos, ou seja, “a-bordam” a natureza em
uma plena suficiéncia sobrenatural, dado que tal concepciao de physis é, de per si,
metafisica. Claro que, em distin¢do da fisica jonica, os pitagdricos sdo os
constituidores de uma verdadeira filosofia de macrossistemas fundamentada nas
matematicas. Porém, exatamente porque os nimeros s4o as coisas, e porque eles
nado interpoem objetos matemadticos entre elas, o estudo da matemadtica ndo é uma
preparacdo, como no caso de Platdo, para a contemplacdo da realidade eidético-
noética, mas o contacto direto com tal realidade em sua imanéncia no cosmos.

MacClain afirma que, dada a prépria simplicidade da teoria da afinagéo,
esta ciéncia, em comunhio com a base empirica dada pelo monocérdio, foi a
primeira, dentro da Fisica, a tornar-se plenamente matematizada (MacClain,
1984, p. 3-4). Platao d4 evidéncias inquestiondveis de ter conhecido o monocérdio
— um aparato técnico destinado a manter constante todos os outros fatores en-
quanto somente o comprimento da corda é variado —, o que fica claro, por
exemplo, na passagem onde ironicamente ele brinca com os mtusicos que ndo se
libertam da prisdo sensivel determinada pelo apego a este instrumento: “[esses
musicos virtuosos| agregam dificuldades as cordas e inclusive torturam-nas, va-
lendo-se do tormento das cravelhas” (Republica 531 b)>.

Contudo, mesmo perante o imprescindivel meio matematizado de tal es-
tudo, a finalidade ultima deste niao poderia deter-se na matematica. Pois se, se-
gundo Proclo, libertar-se do sensivel, realizando a transposicao das imagens para
os paradigmas, é o passo inicial que nos leva da empiria para o estudo matemiti-
co, também passa a ser imprescindivel um passo que transponha a inexorabilida-
de destes meios para aquela que seria a finalidade inerente a eles (Proclus, 1990,
p. 75). Esta outra transposicio €, nos termos do passo 341 c-d da Sétima Carta de
Platdo, a de uma auto-transfiguracio pela qual a finalidade ultima destes estudos
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preparatdrios, por um salto exceléncia, passa, subitamente, a habitar na prépria
alma humana®.

3.Atetraktys

Para qualquer das duas perspectivas metafisicas, a realidade subdivide-se
em indefinidas camadas verticais as quais, dentro da faixa frequencial da apeténcia
decodificadora humana, mantém uma correspondéncia com os érgaos e faculda-
des do homem - um dos temas de destaque na maior e mais completa obra
pitagdrica que o adentra, a saber, o 7imeu de Platao -, o que significa que tais
camadas sdo macro e microcésmicas. Perante a reconhecida infinidade destes
planos externos e internos, os pitagéricos, herdeiros e transmissores de uma ver-
tente tradicional da qual Platdo - especialmente o Platdo pitagérico — ocupa o
papel mais decisivo, serviam-se de uma viva imagem simbédlica da totalidade, um
verdadeiro paradigma de sintese do todo, a tetraktys, a qual eles reverenciavam
como a lei mdxima da imanéncia da divindade no cosmos. Como prova disto,
basta a recordagdo do famoso juramento pitagdrico, juramento que todos os
nedfitos, a partir de um certo estdgio iniciatico, faziam: “Eu juro pela descoberta
da Tetraktys/ Que é a nascente de toda nossa sabedoria / A fonte perene e a raiz

da Natureza” (Fideler, 1987, p. 28).

A rtetraktys, como simbolo vivo da imanéncia divina no cosmos, ¢é tal
imanéncia e sua percep¢do ao mesmo tempo; ela é o salto de exceléncia pelo qual
o numero pode ser tomado como paradigma. Este paradigma tem a capacidade
de “ler” o padrido da organica quadruplicidade como um genétipo que se desvela
enquanto se oculta em diferentes fenétipos, ou melhor, em diferentes classes de
fendomenos. Como nessas matrizes fenoménicas — tais como, por exemplo, a dos
elementos (fogo, ar, dgua e terra) e a do espaco (ponto, linha, plano e sélido) -
podemos encontrar o mesmo padrdo de quadruplicidade na articulag¢do dos qua-
tro niveis em cada uma delas, é possivel, desta forma, perceber um modelo
analdgico, ou uma similar proporcionalidade, de uma determinada camada de
uma das cadeias quadruplas com a sua posicionalmente correspondente no ou-
tro encadeamento. Tal procedimento € perfeitamente estensivel a todas as tetraktyes
referentes as diversificadas matrizes de fendmenos. Assim, terfamos faixas fre-
quienciais de analogias interrelacionando, no nosso delimitado exemplo, fogo e
ponto, ar e linha, etc., com as medidas qualitativas, propriamente harmoénicas,

—-260 -



LETRAS CLASSICAS, n. 2, p. 251-299, 1998.

das passagens criticas, ou intervalos, de um plano a outro, o que torna evidente
que, sob muitos aspectos, a filosofia pitagdrica ja é, tal como sua herdeira plato-
nica, uma filosofia de analogias.

Naio ¢ dificil perceber que o préprio quadrivium (conjunto articulado de
quatro ciéncias que tem a musica como uma de suas integrantes) é uma tetraktys,
aniloga, enquanto tal, a todas as outras. Assim, o carater pontual da quantida-
de discreta tomada em si mesma e a principialidade motivica do numero fazem
com que a aritmética corresponda ao ponto e ao fogo. A quantidade discreta
tomada em relag¢do com outra, relagdo que outra coisa ndo é sendo uma razao ou
intervalo, faz com que a musica corresponda a linha e ao ar - sendo que a
primeira é a conexdo de dois pontos, e o segundo, o meio pelo qual a emissio
ignea, como um centro, encontra difusio radial e radiosa. J4 a quantidade con-
tinua imoével, na ética da geometria plana, relaciona-se, obviamente, com a su-
perficie e com a dgua, base reflexiva inferior da radiosidade aérea. A quantidade
continua mdével, na Stica da estereometria e da astronomia, relaciona-se com o
volume e a terra, ou seja, com os corpos celestes e terrestres.

E na perspectiva da tetraktys que Brumbaugh diagonostica um roteiro de
estudo das matematicas subjacente a estrutura da Republica, roteiro estruturado
em seis niveis: 1. um ndimero e seus fatores, no livro I (aritmética)’; 2. a escala e
a temperanca — e portanto o temperamento —, no livro IIl (musica); 3. a linha e os
niveis de conhecimento, no livro VI; 4. um triangulo, elaborado dentro de um
s6lido, mapeando os sucessivos estagios no declinio do Estado, no livro VIII
(geometria); 5. um sélido, um cubo, construido a partir de uma base plana qua-
drada, no livro IX (estereometria); 6. um modelo astrondmico, com propriedades
postas em equilibrio para evidenciar a justica césmica, que culmina com as Serei-
as das orbitas planetdrias cantando em harmonia, no livro X (astronomia)

(Brumbaugh, 1989, p. 43).

4. As Sete Porgoes e a Lambda Platonica

Principiou a divisdo como se segue. Primeiramente, separou do
misto total uma por¢ao. Tomou depois uma porcdo dupla desta e
uma porc¢do igual a uma vez e meia a segunda e a trés vezes a
primeira; uma quarta, o dobro da segunda; uma quinta, tripla da
terceira; uma sexta, oito vezes a primeira; uma sétima, vinte e sete
vezes a primeira ( 7imeu 35 b-c).
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Dentro deste conjunto de estdgios pelos quais deus engendra as sucessivas
particoes, nao € dificil perceber que as quatro primeiras se destacam. A primeira
porcao porque é o 1, que representa a base fundamental na qual todas as outras
porcoes estardo referidas. Tal unidade poderia ser expressa pela raziao de igualda-
de de 1:1 (unissono), uma vez que, nio sendo nem o um divino (absolutamente
monddico) nem o um intelectivo (que é mais um do que muiltiplo), é o um no
plano da alma, que é simultaneamente um e multiplo, plano que antecede o um
corpdreo, que € mais multiplo do que um. A segunda por¢ido, duas vezes a pri-
meira, estabelece a razao dupla de 2:1 (equiissono), a oitava justa ou a diapason, e,
ao inaugurar a progressio geométrica dos duplos, inaugura prototipicamente
todas as progressoes que partem e se distanciam da unidade. A terceira destaca-
se porque é a primeira aproximacao entre a primeira e a segunda, pois 3, quando
medido pela segunda porcio, é 2+ 1, uma vez e meia a segunda por¢io, ou seja,
3:2, a média aritmética de 1 e 2 enquanto extremos, a quinta justa ou a diapénte;
quando medido pela unidade é 1+ 1+1, trés vezes a primeira, 3x1, ou seja, 3:1, a
décima segunda justa ou a diapason mais a diapénte, inaugurando a progressio
dos triplos. E finalmente a quarta, que, sendo 4, por ser o primeiro numero
quadrado ou plano, estabelece o nivel propriamente animico da alma, definindo
o campo incorpdreo da idealidade da manifestacdo, ou seja, a dupla oitava ou a
dis diapasén, e que, quando é medida pela segunda, 2, reproduz uma segunda
oitava pela raziao dupla 4:2, que, por transpor a oitava primordial (2:1), permite
que a média aritmética se expresse pelo nimero inteiro 3.

Podemos entdo antecipar uma conclusio da ciéncia da harmonia, tanto a
luz da instancia puramente matematica quanto da base empirica dada pelo
monocérdio, sobre os quatro primeiros termos de uma progressio harmonica,
correspondentes as alturas de sons da totalidade de uma corda musical, de sua
divisdo ao meio, de sua triparticao e quadriparticdo. Tais divisces (1/2, 1/3, 1/4),
que partem da totalidade da corda (1), geram alturas de razdes reciprocas: o
unissono (1:1, o som fundamental produzido pelo tangimento da totalidade da
corda); o equifssono ou a diapasén (2:1, o intervalo de razdo dupla, a oitava do
som fundamental, gerado pela divisdo ao meio da corda); a diapasén mais a diapénte,
ou a oitava acrescida de uma quinta justa (3:1, o intervalo de razio tripla gerado
pelo tangimento da terca parte da triparticdo da corda); a dis diapasén (4:1, a
dupla oitava, razio quadrupla produzida por um quarto da corda), que abarca
todas as razées anteriores.

A importancia da propor¢do geométrica neste encadeamento é auto-evi-
dente, pois cada altura sonora é uma multiplicacdo que incide sobre o primeiro
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termo, a unidade, dentro do campo do quaternario advindo da progressao dupla
(1:2:4). Esta proporc¢do é a primeira a permear o encadeamento dos termos em
questao, referindo-os cada um a unidade. A partir dela despontam as duas pro-
porg¢oes restantes, a aritmética, pela média aritmética da razdo 3:2 (a diapénte ou
quinta justa dentro da primeira oitava), e a harmoénica, pela média harmonica
da razdo 4:3, a diatessdron ou quarta justa dentro da mesma oitava. A ordenacio
final do entrelacamento das trés proporcoes dentro dos quatro termos €, entio,
1:2:3:4, no qual cada termo mede os que o ladeiam e é medido por estes.

Tal ordenacio, enfatizada no passo platénico pelo dimensionamento da
terceira por¢do como uma vez e meia a segunda, faz surgir, a partir das razoes
multiplas (as alturas sonoras) e suas reciprocas submultiplas (as particdes da cor-
da), uma outra categoria de razoes, as superparticulares. Estas sao razoes de maior
desigualdade pelas quais um nimero maior compreende inteiramente um outro
menor, mais a menor parte deste, ou seja, a unidade (1). O primeiro exemplo
deste tipo de razdo é exatamente a média aritmética dentro da oitava, 3:2 ou um
acrescido de sua metade. Temos, dentro da harmonia proveniente das quatro
divisdes demiurgicas primordiais, mais um termo, além de 3:2, da sequiéncia das
razoes superparticulares: 4:3 ou um acrescido de sua terga parte, a média harmo-
nica dentro da oitava. Assim, a totalidade deste primeiro conjunto de concor-
dancias primordiais dentro do Ambito do quaternario é composta dos intervalos
de unissono (1:1), oitava (2:1), quinta justa (3:2) e quarta justa (4:3), conjunto
este que €é uma tetraktys das consonancias perfeitas.

Como a prdépria expansio gnomonica de retangulos, que apontamos a
proposito de Aristételes, demonstra (fig. 2), a primeira extrapolacdo do ambito
principial do quaterndrio da-se deste para o do sendrio. Uma vez que a propor-
¢do geométrica, representada pelo nimero 2 (a média geométrica dos extremos 1
e 4), preestabelece o quaterndrio dentro do ambito geral de uma dupla oitava, é
o numero primo 3 que articula, como um numero inteiro, as duas mediedades
que se espelham uma 2 outra: 3:2, a média aritmética, e 4:3, a sua reciproca, a
média harménica. J4 no ambito do sendrio é o numero primo 5 que articula,
como um numero inteiro, as duas razdes superparticulares que, pela expansiao
gnoménica de retangulos a partir do quadrado duplo ou retangulo de 2:1, des-
pontam como concordancias imperfeitas: 5:4, um e um quarto, a terca maior, e
6:5, um e um quinto, a terca menor®.

Segundo Proclo, o demiurgo “divide a alma em partes, harmoniza as par-
tes divididas, e torna-as concordantes [consonantes] umas com as outras”. Dada
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a dimensio teoldgica de sua exegese, ele entende estas operacoes respectivamen-
te como dionisfaca e apolinea.

Pois dividir e produzir todos nas partes e presidir sobre a distribui-
¢do de formas é dionisiaco; mas perfazer todas as coisas
harmonicamente é apolineo. Portanto, como o demiurgo compre-
ende em si mesmo a causa destes dois deuses, ele divide e harmoni-

za a alma (Proclus, 1990, p. 77)°.

Se colocamos, sinteticamente e na mesma ordem proposta por Platio, os
numeros envoltos na sequiéncia de parti¢cées do 7imeu, temos entdo 1, 2, 3, 4, 9,
8 e 27. Nao ¢ dificil perceber que se trata de um entrelacamento dos termos de
um encadeamento geométrico de duplos e triplos, ambos partindo da unidade,
onde os quadrados e cubos de 2 e 3 — numeros que o pitagorismo entendia
configurar a primeira fémea e o primeiro macho - siao distendidos nas trés di-
mensdes necessdrias para formar um cosmos espacial, ou seja, visivel e tangivel.

Ha4 o plano em que o um € unidade absoluta, pois, como afirma Proclo, “o
um dos deuses é unicamente um”. Distintamente de tal plano, o um do nous é
mais um que multiplo. J4 nos dois planos descensionalmente subseqtientes a este
ultimo, o um da alma é similarmente um e multiplo, enquanto que o um do
corpo é mais muiltiplo que um. Se 0 um da alma ¢ o intelectivel monédico nesta,
a segunda parte, o 2, duas vezes a primeira, gerando todas as progressoes, é a
diada indefinida e a infinidade inteligivel na alma. A terceira parte, o 3, por ser
efetivamente o primeiro nimero e por manter-se voltado para a unidade, con-
verte toda a alma para seu principio, conversdo que para Proclo é uma funcao
triddica, e é por isso que este, atentamente resgatando as palavras de Platio,
afirma que a terceira parte é medida plenamente pela primeira (3:1), porém ape-
nas parcialmente pela segunda (3:2).

A quarta e quinta porgoes, respectivamente 4 e 9, evidenciam o plano da
alma que corresponde propriamente a alma, ou seja, que a alma governa pecu-
liarmente as naturezas secundadrias, pois, como sdo nimeros planos e quadrados,
sdo as causas intelectuais dos correspondentes incorpéreos que antecedem o que
esta dividido nos corpos. A quarta parte, 4, por ser o quadrado da segunda
parte, 2, é a causa da progressao e da geracdo, dando a esta parte, a quarta, uma
direcao descensional, enquanto que a quinta parte, 9, por ser o quadrado da
terceira, 3 (a conversao intelectual), é causa da conversao e da perfeicao, dando
a esta parte uma dire¢do ascensional (Proclus, 1990, p. 83). E da mesma forma
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que a medi¢cdo da terceira porcdo pela segunda colocou em cena o primeiro
superparticular, pois 3 é 3:2 de 2 (3:2 x 2 = 3), a quinta porgao, 9, dista
intervalarmente da quarta, 4, em 9:4 desta tltima (9:4 x 4 = 9), ou seja, a distan-
cia de duas quintas justas ou diapénte, 3:2 x 3:2 ou (3:2)%.

A sexta e sétima porgoes, 8 e 27, por serem numeros solidos, contém em
si mesmas as causas primordiais dos corpos e das massas sélidas. 8 é a tripla
oitava, 2%, ou o dobro do dobro do dobro da unidade; 27 ¢ o triplo do triplo do
triplo, 3°, nimero cuibico que, como ji apontamos acima, juntamente com o
anterior, encaminha o concrescionamento da ordena-¢ao divina em dire¢io ao
visivel e tangivel. Quando medido pela por¢do anterior, 8, resulta em 27:8, a
medida de trés diapénte, ou seja, 9:4 x 3:2, ou (3:2)’. Enquanto nimeros sélidos,
a sexta parte (8) tem proveniéncia na segunda, e a sétima na terceira, pois 8 é o
cubo de 2, tal como 27 é de 3, mas, no texto platonico, ambas estido referidas
exclusivamente pela primeira por¢do, o que nido escapou do olhar atento de
Proclo. Segundo este herdeiro da tradi¢io platdnica, Platdo quereria destacar a
conversdo das duas tltimas para a primeira, conversao que é a das terminagoes
inferiores da alma ao seu cume primordial (Proclus, 1990, p. 83).

Esta série que combina os duplos e os triplos em uma tetraktys posta em
evidéncia pela descrigdo feita nos paragrafos anteriores, e que é uma referéncia as
“trés distancias e quatro limites” mencionados na Republica 546, encontrou ple-
na representacdo visual em uma figura denominada pela tradi¢cdo a Lambda pla-
tonica, dada a sua forma, e cujos registros a datam pelo menos a partir do século
de Platio.

fig. 3
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Antes de mais nada é preciso apontar que, no seio das particdes da alma,
a progressido geométrica constituida de triplos, e portanto de nimeros impa-
res, representa a participacdo daquela no nous, ou seja, no espirito, enquan-
to que a progressio geométrica constituida de duplos, a participacdo nos
corpos. Esta configuracdo é musicalmente perfeita, pois em se tratando de
duas linhas-pilastra, que reiunem, em cada uma respectivamente, a seqiién-
cia em progressio geométrica dos duplos e triplos, entdo, mais duas linhas
de forga, internas as e nascidas das duas anteriores, podem ser inferidas,
com cada uma destas pondo em seqiiéncia, desde o seu ponto de vista, a
combinac¢do de razées compostas de um duplo e de um triplo. Assim, no
ponto descensional onde a unidade é, por um lado, multiplicada por 2 e,
pelo outro, por 3, a dupla direcdo de leitura, pela qual cada um destes nume-
ros mede o outro, dar-nos-ia duas articulagoes de razdes reciprocas: a de
menor desigualdade 2:3, e a de maior desigualdade 3:2 (vide nota 8). Seguin-
do pelos dois préximos termos — os dois primeiros nimeros quadrados 4 e 9
- terfamos, entdo, de um lado, 4:9 e, do outro, o seu reciproco 9:4. Final-
mente, com os dois ultimos termos, os dois primeiros nimeros ctibicos 8 e
27, a razdo 8:27 e sua reciproca 27:8. Como a unidade, representada pelas
razoes de igualdade, mantém, por uma linha vertical projetavel que desce
do apice a base da /dmbda, seu papel invariavelmente intermediador entre
cada par destas razdes reciprocas, de um duplo sobre um triplo e de um
triplo sobre um duplo, o resultado final, se organizdssemos todas estas ra-
z6es em uma série em progressdo crescente, seria este: 8:27, 4:9, 2:3, 1, 3:2,
9:4 e 27:8, uma progressio geométrica cuja constante € 3:2, e cuja média
geométrica de cada extremo correspondente e portanto da seqiiéncia inteira
é 1. Ndo nos esquecamos que, em musica, a medida de dois intervalos iguais
se d4d pela exponenciacdo, ou seja, pela multiplicacdo dele por ele mesmo.
Assim sendo, a progressao acima poderia ser expressa por (3:2)%, o que resul-

taria nos seguintes termos: (3:2)7, (3:2)7, (3:2), (3:2)°, (3:2)}, (3:2)%, (3:2)’.

Embora em momento anterior tenhamos exemplificado a reciproci-
dade entre razées a luz da proporcio inversa que se dd entre comprimento
da corda e a altura do som, o leitor inexperto em musica talvez ja esteja em
condigoes de entender que este espelhamento — entre as razdes de maior e
menor desigualdade, multiplas e submultiplas, etc. - também pode ser con-
cebido dentro das alturas sonoras, ou seja, em termos puramente freqien-

ciais.
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fig. 4

A visdo da reciprocidade exclusivamente no ambito das alturas de sons é,

na verdade, muito simples, pois toda razio de maior desigualdade (quando, em
termos fracionais, o numerador é maior que o denominador) expressa um interva-
lo ascendente frente a um termo referencial dado, enquanto sua reciproca, a razao
de menor desigualdade (que inverte a anterior), expressa a mesma medida intervalar,
s6 que em sentido contrario, descendentemente. De forma que, se 3:2 (1 acrescido
de sua metade) é uma quinta justa, diapénte, ascendente, entdo 2:3, a unidade
diminuida de sua terca parte (que vimos até agora como sendo o comprimento da
corda que produz 3:2 do som), é, em termos puramente freqiienciais, a mesma
medida intervalar, uma quinta justa, descendente. Ora, como a progressiao geomé-
trica que extraimos da /4mbda platénica tem como constante 3:2, e este intervalo é
o de quinta justa, entio, tal progressao outra coisa nio é sendo um encadeamneto
de quintas, hd séculos denominado pela teoria musical o circulo de quintas. O que
siginifica que todas as razoes & esquerda da unidade referencial, 1, sdo quintas
encadeadas descensionalmente a partir da fundamental 1, e, obviamente, as razoes
a direita, quintas ascensionais (fig. 4).

Na fig. 4, dispomos os termos do referido encadeamento de quintas — que
extraimos da progressdo geométrica das razoes articuladas pelos pares de termos
da progressao geométrica de duplos e triplos da /4mbda platdnica — em um semi-
circulo dividido em seis partes iguais por sete raios, e para cada raio colocamos
uma razdao ou uma nota deste segmento do circulo de quintas. Escolhemos para
a fundamnetal | a nota ré, e o motivo de tal escolha é que, com ela, a seqiiéncia
de quintas — ascendentes a direita de ré, e descendentes a esquerda — se conforma
perfeitamente ao conjunto das notas brancas do piano.
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5. Antistrophbon ou Reciprocidade

A operacdo mais primordial, assentada na base empirica da utilizacao do
monocordio como instrumento, e sobre a qual o edificio puramente matematico
da ciéncia da harmonia é construido, é a da divisdo da corda em sua exata metade.
Tal divisao reproduz o som fundamental, da corda solta e inteira, uma oitava
acima, por vibrar exatamente o dobro de vezes no mesmo “espaco de tempo”.

A formulacio pitagérica do som enquanto altura contraposta ao tama-
nho da corda sustenta uma tensional relagdo analdgica entre planos do real. De
forma que a metade do comprimento da corda é o dobro da altura do som, ou,
enfatizando ainda mais a reciprocidade inversa entre os mundos e generalizando
esta lei para todas as alturas sonoras, que a altura do som é inversamente proporci-
onal ao comprimento da corda.

Esta estrutura especular, a da reciprocidade inversa, fundamenta, em micro
e macro-escalas, diversas obras de Platdo. Sua presenca destaca-se enquanto ele-
mento-chave para a exegese da totalidade formal da Republica. Neste didlogo, em
uma microescala, varios pequenos momentos, com um contetddo isomorficamente
conectado com a estrutura especular da totalidade da forma, poderiam ser toma-
dos como exemplo desta reciprocidade, dentre os quais MacClain destaca um
como fundamento de um rigoroso estudo dos opostos: “Algumas coisas sdo aptas
a serem chamadas de pensamento, enquanto outras nio... Aptas a serem assim
chamadas sdo aquelas que atingem os sentidos juntamente com seus opostos”

(524 d) MacClain, 1984, p. 7).

MacClain entende que o conceito de reciprocidade ciclica é um dos maio-
res méritos, sob o ponto de vista da ciéncia da harmoénia, das andlises de Brum-
baugh da Republica vista como verdadeiro curso sobre dialética, com seus nove
temas maiores dispostos em dois grandes conjuntos, cada um destes correspon-
dendo respectivamente aos movimentos ascendente e descendente (MacClain,
1984, p. 3). O movimento ascensional, escalonando os quatro primeiros temas (a
jornada da vida para a morte: L. I; os poetas e a poesia: L. I-Il; a estrutura
tripartite do self com a defini¢cdo da justica como harmonia na alma: L. IV; a
construgdo do Estado: L. V-VII), culminard no quinto tema (a Justica em si
mesma ou o Bem, cujo simbolo é o sol: L. VII), o tema central que, diferencian-
do-se tanto dos quatro primeiros quanto da retomada especular de cada um
destes pelos quatro tltimos (o declinio do Estado: L. VIII-IX; a avaliacdo final
dos tipos de alma e de vida: L. IX; o necessério exilio do mau poeta da politeia: L.
X; o poema filoséfico trazido por um mensageiro que narra o retorno da alma da
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morte para a vida com o mito do Er: L. X), é o dnico que nio serd espelhado,
pois, como vértice que é, é nele que recai o préprio espelho'.

Neste didlogo, contudo, o espelhamento ndo se da apenas formalmente
pelo resgate tematico posicionado como um extremo correspondente, o que re-
duziria tal estrutura, muito abaixo de uma harmonia, a uma mera simetria
extensista. Muito além disto, também o préprio conteudo de cada tema resgata-
do é exposto na dire¢do inversa da que havia recebido enquanto o original a ser
invertido, tal como o de Céfalo contemplando a jornada da vida em dire¢do a
morte, espelhado pelo do Mito de Er, que narra a jornada da morte para a vida,
ou ainda o da construcdo do Estado, perfeitamente espelhado pela descri¢ao do
declinio deste'!.

Em um dos muitos exemplos do tipo de procedimento especular utilizado
na totalidade da Republica, nas Leis, depois que Platao ordena escalonadamente
a hierarquia dos dez movimentos, quando o décimo estdgio ascensional, o da
superioridade do movimento que pode mover a si mesmo, é atingido, ele coloca
na boca do ateniense que “nao foi muito justo classifica-lo em décimo lugar” uma
vez que “a razdo nos afirma que é o primeiro por nascimento e por poder” [8§95a].
Em palavras demasiadamente singelas poderiamos afirmar que, na duplicidade
inerente a toda leitura de um encadeamento escalar — ascensional e descensional
- o ultimo degrau da subida é o primeiro da descida e vice-versa.

Pela dinamica da reciprocidade, podemos concluir que a progressao geo-
métrica do semicirculo em questdo, além de expressavel por (3:2)" (ou seja, na
concepgdo moderna de escala, um encadeamento de quintas ascendentes ou
diapénte), também o seria por (2:3)" (encadeamento de quintas descendentes),
possibilidades inerentes as duas direcoes de leitura, da esquerda para a direita e
vice-versa, pois, por exemplo, (3:2)! = 2:3, e, obviamente (2:3)! = 3:2. Um
semicirculo com seis divisdes iguais é a metade de um circulo de 12 divisées, ou
seja, a totalidade do circulo de quintas, (3:2)", os doze termos pelos quais uma
nota inicial fundamental — dé, por exemplo — “retornaria”, sete oitavas acima
(27), para si mesma (fig. 5). Porém, um outro circulo, de quartas justas ascenden-
tes (fig. 6), andlogo ao anterior e igualmente de 12 termos, poderia ler estas
mesmas notas do circulo de quintas descensionais, (2:3)!?, como uma ascensio
das referidas quartas, (4:3)"2, os doze termos pelos quais a mesma nota dé inicial
“retornaria” para si mesma, com a diferenca de que, neste caso, ndo mais sete
oitavas acima, como quando por quintas, mas sim cinco oitavas acima (2°), uma
vez que, sendo 4:3 (1,333...) menor que 3:2 (1,5), em vdrias destas oitavas cabem
mais do que uma nota (fig. 6).
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TS s
4 vy F3
fig. 6

Retomemos, agora, o passo da criagdo da alma do mundo no 7imeu, do
exato ponto em que o interrompemos, ou seja, com o texto que subsequiencia as
sete divisGes nas por¢ées que descrevemos.

6. As Trés Proporcdes e Suas Mediedades

Preencheu os intervalos duplos e triplos, destacando porg¢oes da
mistura primitiva, dispondo-as entre aquelas partes, tal que de cada
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intervalo houvesse duas mediedades. A primeira superando e sen-
do superada por uma mesma fracdo dos extremos [a média harmo-
nica]. A segunda superando um extremo por um numero igual
aquele pelo qual é superada pelo outro [a média aritmética]. Dessas
relacées nascem os intervalos ja designados [as razées duplas e tri-
plas], intervalos novos de um mais um meio [3:2, a média artimétical,
de um mais um ter¢o [4:3, a média harménica], um mais um oitavo
[o tom inteiro, 9:8] (7imeu 35 c - 36 a).

Voltando ao 7imeu, vemos que este ultimo momento citado comega por
definir as duas mediedades, a harmonica e a aritmética, em termos praticamente
idénticos a defini¢ao do Epinomis que citaremos mais adiante. Em perfeita conso-
nancia com o preceito platonico da alma enquanto uma totalidade tripla, Proclo
afirma que cada parte desta também é tripla, reunindo, ao modo de cada parte,
as trés naturezas do todo, esséncia, mesmidade e alteridade. Enfatizemos: cada
parte participa da estrutura triplice da totalidade tripla, estrutura ja primordial-
mente dada na natureza da terceira substancia, na qual a esséncia retine as outras
duas naturezas, a mesmidade e a alteridade. Para Proclo, esta abrangéncia da
essencialidade sobre a mesmidade e a alteridade é traduzida pela abrangéncia da
propor¢do geométrica sobre a harménica e a aritmética (Proclus, 1990, p. 78).

A média geométrica, em concordancia com a essencialidade advinda da
terceira substancia, conecta todas as coisas que sdo essenciais nas almas, “pois a
esséncia é uma tnica razdo percorrendo todas as coisas, e, por conectar as natu-
rezas primeira, intermediaria e ultima, tal como a média geométrica, que é uma
e mesma razio, permeia perfeitamente os trés termos envolvidos na proporgio”
(Proclus, 1990, p.78). Ja em concordancia com a mesmidade advinda da abrangida
natureza do Mesmo, na terceira substiancia, enquanto correspondéncia da
indivisibilidade, a média harmoénica conecta a referida mesmidade dividida das
almas, concedendo aos extremos uma comunhio de razées. “Certamente, a
mesmidade € vista em um grau maior nas naturezas mais totais e em um grau
menor nas mais parciais” (Proclus, 1990, p. 78). Porém, o reino ou dominio da
mesmidade, e portanto de sua mediedade correspodente, é o das naturezas mais
excelentes e totais, ou seja, dos todos advindos da harmonia das partes. J4 a
média aritmética, em concordancia com a alteridade, tem a capacidade de unir
as diversidades todo-variadas da alma, sendo, ao contrario da média anterior,
mais inerente as coisas que sdo pequenas, uma vez que a diferenca, conceito que
pode substituir o de alteridade, tem como preponderante dominio as naturezas
mais parciais.
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Boécio e Proclo, entre outros sintetizadores e comentadores, explicitam a
propriedade da média geométrica mediar as outras duas mediedades, a aritméti-
ca e a harmonica, obviamente além dos extremos (Boetius, De institutione
arithmetica, L. 1 c.1). Proclo diz que Platdo no 7imeu observa que a média geomé-
trica é aquela que compreende as outras duas, e que é a partir dela que estas
ultimas se desdobram na forma das razées sesquidltera (um acrescido de sua meta-
de, 3:2, a média aritmética) e sesquitércia (um acrescido de sua terca parte, 4:3, a
média harmonica) (Proclus, 1990, p. 78)'2.

J4 o proprio Platdo, no Epinomis, sintetiza o entrelacamento das trés
mediedades:

O primeiro exemplo desta razio de dobro é aquela que, avancan-
do pela série dos nimeros, é de 1 para 2; o dobro desta é igualmen-
te a razdo de seu quadrado; e novamente o dobro desta a que se
dirige para o sélido e o tangivel (991 a).

Observemos que € através da progressio geométrica encadeando oitavas que
Platdo, por uma cadeia de duplos que perpassa todos os estagios prefigurados na
tetraktys (1,2,2%,2°: ponto, linha, plano e sélido), pré-estipula o campo da mani-
festagdo, descendo pela razao octupla (1:8) do cosmos modelar até o fundamento
do cosmos visivel e tangivel. Tal progressio geométrica, que Proclo em conso-
nancia com Platdo define como a mais bela, é a base aprioristica do entretecimento
das outras mediedades. Ainda no Epinomis, Platdo assim continua:

Finalmente, na escala que vai do dobro ao termo médio, uma das
médias é equidistante dos extremos, jd que excede ao termo menor
em uma guantidade igual aquela em que é excedida pelo termo
maior; a outra excede o termo menor e é excedida pelo maior pela
mesma fracdo dos termos respectivos; e assim se formam as razdes
de 3:2 e 4:3 que serdo encontradas como médias dentro da gama
que vai de 6 a 12. E por esta progressio, com o duplo sentido
direcional efetivado por meio destas ultimas razoes, que recebemos
uma dadiva do abenc¢oado coro das Musas, as quais a humanidade
deve o beneficio do jogo da consonancia e da medida, com toda a
contribuic¢io ao ritmo e melodia [grifos nossos] (991 a-b).

Platdo define a média aritmética como aquela que é equiidistante do termo
menor e maior. Assim, se tomamos o primeiro exemplo de razio dupla na pro-
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gressdo geométrica dos numeros, 1:2, a média aritmética entre estes dois extre-
mos € 3:2, ou seja, 3 projetado uma oitava abaixo, vale dizer, dividido por 2. O
deslocamento de oitava descendente, expresso pela divisdo por 2, pode ser anu-
lado pela operagdo inversa, a multilicagdo por 2, a qual nos devolveria a inteireza
do numero 3 como média aritmética da oitava modelar (1:2) projetada para o
segundo par de duplos da mesma progressio geométrica primordial, 2:4.

Na breve definicio da progressio aritmética do pardgrafo anterior, dois
tipos interligados de opera¢oes foram mencionados, a saber, o deslocamento de
oitavas pela multiplicagdo ou pela divisdo por 2, operagdes que tém como objeti-
vo a restricio de vdrias oitavas ao modelo de uma unica (divisao por 2), e a
expressao dos tons, dentro do possivel, com os numeros inteiros (multiplicagao
por 2). E a progressio geométrica dos duplos (2%), na qual a dupla oitava estd
inserida (4:2::2:1), que permite, dada a perfeita equivaléncia das razoes nela en-
volvidas, a restri¢cdo de tal dupla oitava, ou de quantas outras mais tivéssemos, a
um modelo de oitava unica, 2:1, no qual poderemos projetar as outras duas
mediedades. Assim, quando uma determinada operagdo resulta em numeros
fraciondrios ou decimais, estes sio multiplicados, ou projetados em oitavas supe-
riores, quantas vezes forem necessarias, em prol da obtencio de um inteiro pleno
de significacdo. E é exatamente em nome desta plenitude de significado que se
realiza a operac¢do inversa, ou seja, sucessivas divisdes por 2, ou projecoes em
oitavas inferiores, para que a restricdo aos numeros inteiros se dé, dentro do
possivel, aos primeiros dez, a década da aritmosofia pitagérica.

Recordemos que a restricio de duas ou mais oitavas, enquanto sucessio
de delimitagoes de planos entropicamente imitativos da criatividade demiurgica
primordial, a uma tunica oitava modelar, além de encontrar perfeito fundamento
na teoria musical (para a qual todas as oitavas tém o mesmo padrao), encontra
em vdrios momentos da Republica, tais como 472¢ ou 500e, sua justificativa
ontoldgica, a qual podemos ver relativamente explicitada em outro passo deste
didlogo:

E deus, seja porque nio quis, seja porque a necessidade o obrigou
a ndo operar mais que uma cama na natureza [objeto que, em
empatia com o préprio corpo humano, pode ser a insinuagiao do
denominado quadrado duplo ou retangulo de 2:1, ou seja, da oita-
va musical ou diapason], fez esta cama unica de que falamos, a
cama mesma ou essencial. Podes ter por certo que deus ndo produz
nunca duas ou mais camas (Republica 597 c).
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Tal restricdo a uma oitava modelar é mais uma das chaves essenciais para
a decodificagio da teoria da harmonia em Platio, pois ele é herdeiro do preceito
pitagdrico que restringe a generalidade numérica aos nimeros inteiros. Platdo
justifica, em trés passos da Republica, estes procedimentos da seguinte maneira:
“a estes filhos teus [...] eu ndo suponho que, enquanto se portam como linhas
irracionais, lhes permitiria governar na cidade” (Republica 534 d); e quando os
verdadeiros fildsofos chegarem ao poder, “serdao mandados para o campo todos
aqueles que na cidade tenham ultrapassado dez anos de idade” (Republica 541 a);
e, finalmente, “sabes certamente que aqueles que tém destreza nestas coisas |...]
ridicularizam e nao dao ouvidos aquele que trata de dividir a unidade em si. E se
tu a divides, eles mesmos multiplicam, temerosos de que a unidade, parecendo
uma reunido de porgdes, ndo mais se assemelhe ao que é” (Republica 525 e).
Concluindo, acrescentaremos apenas que a plena significacio dos primeiros dez
inteiros, para além da traducdo de cada um deles como presentificadores de leis
fundamentais que regem o universo, também deve ser entendida, na ética da
ciéncia da harmonia, pela plenitude tensional de suas relacées, razées e propor-
coes.

Quanto a progressao harmoénica, se partimos da unidade obtemos o se-
guinte encadeamento de fragoes: 1, 1/2, 1/3, 1/4, etc. Se entdo quisermos trans-
formar os quatro primeiros termos desta série nos menores numeros inteiros
possiveis, devemos partir de 12, de modo a obter os seguintes nimeros: 12, 6, 4,
3, exatamente os nimeros do inicio da discussdo entre Sdcrates e o tirano
Trasimaco no livro I da Republica, dos quais os dois primeiros, 6 e 12, sdo tam-
bém mencionados como o par de extremos, uma oitava, no passo sobrecitado do
Epinomis.

Ora, neste mesmo passo, Epinomis 991, Platdao define a média harmonica
como aquela que excede o primeiro termo pela mesma fracdo que é excedida pelo
outro termo. Na série 1, 1/2, 1/3, 1/4, etc., qualquer termo é a média harmonica
dos circunvizinhos. Assim como 1/3, a média harmonica entre 1/4 e 1/2, supera
o primeiro extremo, 1/4, em 1/3 deste, assim também 1/3 é superado pelo segun-
do extremo, 1/2, em 1/3 deste. Se tomamos como extremos os que compdem O
primeiro exemplo de razao dupla, 1:2, entdo, a média harmonica, 4:3, é aquela
que, acrescentando 1/3 ao primeiro termo — e compondo a nova medida de um
e um terco —, serd 2/3 do segundo termo, 2/3 que se diferencia de 2, o segundo
termo, pela mesma fracdo que foi acrescida a 1, ou seja, 1/3.

Para que a média harmoénica atinja a expressiao do menor nimero inteiro
possivel, necessitamos, como indica o préprio denominador de 4/3, multiplicar
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os trés termos nela envolvidos - 1, 4:3 e 2 - por 3, o que resulta respectivamente
em 3,4 e 6. Assim, 4 é 3 acrescido da terca parte deste, e ¢ 4/6 ou 2/3 de 6, o que
equivale a dizer que 6 o ultrapassa em uma terca parte de 6, ou seja em 6/3 ou 2,
que por sua vez é, obviamente, 1/3 de 6, a mesma fragdo proporcional pela qual
4 ultrapassa 3.

A notacdo algébrica moderna para a média harmoénica é, tendo ae b
como extremos, Zab/a+b, notagio que MacClain diz mais velar que desvelar.
Um pouco melhor é a férmula, antecedente a esta, que define a média harmoni-
ca como sendo o inverso da média aritmética dos inversos dos termos extremos,
o que leva MacClain a defini-la como o subcontrario da média aritimética
(MacClain, 1984, p. 12). Assim, inverteriamos os termos extremos, transforman-
do-os em 7/ae 1/b, descobrirfamos a média aritmética pelo termo equidistante
destes extremos invertidos, e, na posse deste resultado, efetivariamos sua inver-
sdo. Com esta ultima formulac¢do, pelo menos o duplo espelho que haviamos
apontado como caracteristica fundamental da reciprocidade (ver nota 11) ganha
um nivel de desvelamento e explicita sua presenca entre as duas mediedades, a
aritmética e a harmonica.

E pela dinamica gnomonica da progressao triangular que podemos
visualizar o despontar das mediedades aritmética e harménica entre os termos
extremos de uma oitava (cf. fig. 7).

(1) (1)

2 3 4 3 4 6

fig. 7

As duas expansoes triangulares acima, tal como temos demonstrado,

auto-evidenciam a reciprocidade das duas mediedades, uma sendo o espelho
da outra. Pois com os termos 2, 3 e 4 (3 como a média aritmética dos extremos
2 e 4) temos uma relacdo de razées onde 3:2 > 4:3, enquanto que com os termos
3,4 e 6 (4 como média harmoénica dos extremos 3 e 6) temos exatamente o
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espelhamento da mesma relagiao de razées, onde 4:3 < 6:4, sendo que 6:4 é 3:2.
E forcosa, portanto, a conclusio de que ambas as mediedades sdo, de certa
forma, duas facetas da mesma intermediacdo fundamental colocada em uma
reciprocidade especular. “Estas duas médias tém algo pelo qual se comunicam
uma com a outra, tal como a mesmidade com a diferenga”, afirmacao de Proclo
(Proclus, 1990, p. 78-9) que pode ser remetida a reciprocidade implicita entre
elas, reciprocidade que as irmana como gémeas sob a mesma “paternidade” do
ndmero primo 3.

E como a esséncia é também a moénada para as anteriores [a
mesmidade e alteridade], assim a média geométrica é a monada
para as outras duas [a aritmética e a harménica). Por causa disso, a
média aritmética e a harmonica constituem a consumagio da geo-
métrica, da mesma maneira que a mesmidade e a diferenca contri-
buem para a perfeicio da esséncia. E porque a média aritmética e a
harménica subsistem como opostos entre si [na referida reciproci-
dade especular] que a média geométrica as conecta, e, de certo
modo, entrelaga tal oposicdo (id. ib.).

Mais adiante, no mesmo texto, Proclo afirma, diga-se de passagem, que “essén-
cia, mesmidade e diferenca estio em cada parte da alma” (id. ib.), triparticdo
hierdrquica que fundamenta a reunido em cada uma das partes e no todo que as
integra.

Porém, as duas progressoes triangulares — que, repetindo, sio, de certa
forma, a mesma- carecem de um fechamento tetradico que englobe e dé a injuncio
de uma igualdade superior a desigualdade das referidas razdes; e se, para expres-
sar as mediedades em questdo através dos menores numeros inteiros possiveis,
transpomos a oitava primordial multiplicando seus termos (1 e 2) por 2, para a
obten¢do da média aritmética, e por 3, para a da média harménica, entdo, o
referido fechamento tetrddico, que simultaneamente expressara ambas com os
menores inteiros possiveis, exige que os termos da oitava principial sejam multi-
plicados por 6, ou seja, por 2 e por 3 a0 mesmo tempo.
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fig. 8

Na fig. 8, a resultante sequéncia de quatro termos — 6, 8, 9 e 12 -, como
vemos acima, congrega, por quatro passos triangulares descensionais na dire¢ao
de um fechamento nesta tetraktys, as duas mediedades expressas como nimeros
inteiros. A desigualdade inerente a cada uma delas (6:9<9:12 e 6:8>8:12) inte-
gra enquanto subsidia o entrelacamento de uma igualdade superior (6:8::9:12,
pois 6:8 = 9:12, e 6:9 = 8:12).

Sempre consonante com a perspectiva teolégica de sua exegese, Proclo,
além da dimensio cosmogdnica que tem nas trés mediedades os fundamentos do
tecer demiurgico, efetiva uma leitura teogdnica, conectando-as com as trés filhas
de Thémis. A média geométrica é uma imagem de Eunomia, a lei tolerante, que
Platao, nas Leis, celebra como aquela que adorna o universo e compreende a
verdadeira ciéncia politica; a harmonica, de Dike, a justica, distribuindo uma
razao maior para os termos maiores, € uma menor para 0s menores; a aritmética,
de Eiréne, a paz, pois concede a todas as coisas a igualdade segundo a quantida-
de; e a reunido das trés mediedades em uma unica progressio concordante é
consagrada & mae destas trés filhas, 7Aémis, para a qual Proclo usa a expressiao

“analogia sélida” (Proclus, 1990, p. 77-8).35

7. A Escala Pitagorica
Pelo intervalo de um e um oitavo [o tom inteiro], Deus com-

pletou todos os intervalos de um e um terco [4:3, diatessdron
que assim preenchida compora um tetracorde que tera dois
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tons inteiros e um “semitom” pitagdrico, conjunto de quatro
notas escalisticamente sequienciadas], deixando como residuo
uma porcao de cada um deles de modo que o intervalo residu-
al fosse definido pela razao dos numeros 256 e 243 [razdo do
“semitom” pitagdrico, denominado /eimmal. E assim, a mistu-
ra na qual fizera essas divisoes, pode empregi-la totalmente

(7imeu 36 a-b).

Proclo vé que Platio estabelece uma graduacdo descendente de
principialidades, rumo & manifestacdo concreta, pela qual a média geométrica
antecede a harmoénica e a aritmética, e estas duas antecedem as razées de um e
um oitavo (9:8, o tom inteiro) e os lefmmata ou os restos subsistentes (a menor
medida intervalar no campo da afina¢io pitagdrica que € a razao de 256:243, o

semitom) (Proclus, 1990, p.78).

Com o descenso até as razoes de 9:8 (o tom inteiro) que, juntamente com
o resto subsistente do /efmma, preenchem todos os intervalos de 4:3 (os tetracordes),
Platdo atinge a plenitude do setendrio, base da escala diaténica na musica e
estrutura subjacente a todos os modos.

O semicirculo de sete razdes em progressao geométrica que extraimos da
lambda platdnica levou-nos a escolher, na fig. 4, a nota ré como fundamental (1)
de forma a obter um conjunto de notas delimitado as teclas brancas do piano, a
forma mais simples de apontar, para ndo-musicos, a estrutura diaténica. Impor-
ta-nos agora que, da mesma forma que os sete modos (que correspondem a essas
sete notas) se mantém dentro do conjunto das mesmas sete (apenas distribui-
das, por exemplo, de do a do, de ré a ré, etc.), este semicirculo de quintas tam-
bém pode como que girar dentro do circulo total ao qual pertence, fazendo com
que a fundamental 1 possa ser atribuida a qualquer outra dentre as sete. Esta
operacdo é importante para que a fundamental [ recaia sobre a nota dod, e, dessa
forma, possamos usufruir do fato desta nossa tdo conhecida escala, a escala
ascensional de do a do, ter a mesma estrutura intervalar, a despeito de invertida,
do principal modo grego, o dérico (de mia mi), base da concepgao escalistica do
Ocidente tradicional. Por mais que esta transposicdo, que levard o nimero 1 a
incidir sobre do mas manterd o mesmo conjunto de notas, produza novas ra-
z6es, estas sempre permanecerdo dentro da estrutura da mesma progressio geo-
métrica, vale dizer, (3:2)*, como se vé da fig. 9.
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D6
1 oitava
acima do

fig. 9
As duas linhas pontilhadas representam a oitava, 1 e seu dobro, na raziao
dupla de 2:1, na qual j4 se faz presente a média aritmética 3:2. Servindo-nos da
operagao que, multiplicando e dividindo por 2, efetue transposi¢coes de oitavas
com todos os termos que estdo fora desta oitava entre 1 e 2, podemos trazé-los
para dentro desta’®. O conjunto destas reducées das razées para o ambito de
uma oitava resultara nas escalas da fig. 10.

— 1

a) 1 9:8 8164 43 32 27116 243:128 2 (9:4)  (81:32) (8:3)
DO RE Mi FA SOL LA Sl DO RE’ Mr FA’

b) 1 9:8 8164 43 3:2 27116 243:128 2 (9:4)  (81:32)
DO RE Ml FA  soL LA Sl DO RE M

256:243 e - NN 256:243
\ \ A — R
c) 1 9:8  81:64 43 3.2 27116 243:128 2 (9:4)

DO RE MI FA  SOL LA S DO RE

NS NN

fig. 10
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Esta escala tem a afinagcdo denominada pitagdrica, afinacdo cuja caracte-
ristica fundamental é que sua elaboracio, por estar baseada no circulo de quin-
tas, é a adequacdo possivel, dentro de uma irredutivel inadequaciao dada, das
poténcias de 3 (as quintas) e das poténcias de 2 (as oitavas), uma vez que um
numero restrito de quintas encadeadas é reduzido por projecées oitavadas a oita-
va, vale dizer, a razdo dupla de 2:1. Tais poténcias de 2 e de 3 j4 sdo incomensu-
rdveis entre si, mas sua adequacgio possivel, o temperamento pitagérico, configu-
ra a primeira e, neste Ambito principial, Unica alternativa ao caos. Evidentemen-
te, acrescentamos notas entre paréntesis para que pudéssemos realizar algumas
medicoes intervalares que extrapolam o ambito restrito da escala mas que sio
relacdes inerentes a ela.

Em a, evidenciamos que todas as quintas ou diapénte sao perfeitas (um
resultado 6bvio uma vez que o encadeamento de quintas, 3:2, em progressao
geométrica foi nosso ponto de partida), todas menos uma, envolvendo as notas
sf e f4, uma quinta diminuta, a qual destacamos com a linha pontilhada. Em 5,
demonstramos a uniformidade das quartas perfeitas ou diatessdron — outra
obviedade musical uma vez que uma quarta justa é uma inversio de uma quinta
- mas, novamente, todas menos uma: 7 e si, uma quarta aumentada que tam-
bém destacamos com a linha pontilhada. Em ¢, a partir da distancia de dois tons
inteiros, (9:8) = 81:64, apontamos com chaves retangulares os lugares deste
intervalo denominado terca maior; com linhas curvas apontamos a presenca de
um intervalo subjacente que ainda ndo havia sido mencionado, a ter¢ca menor
(contendo trés semitons, ou seja, um tom e meio) de razdo 32:27; apontamos os
dois lugares da relacdo subsistente de 256:243, o leimma ou “semitom” da afina-
¢do pitagdrica, a menor distncia intervalar possivel dentro desta afinagao, en-
volvendo as duas notas “tensas”, 4 e si, o tritono ou trés tons inteiros, (9:8)°, que
resulta em 729:512 (243:128, si, dividido por 4:3, £), que, por este motivo, nova-
mente destacamos com a linha curva pontilhada, intervalo que, agora, adentra-

remos.

O numero 729 pertence a progressao geométrica dos triplos. Como em
termos musicais 3 é o ndmero inteiro que expressa a quinta justa (3:2), entdo 729
pode ser intervalarmente medido, na forma de uma nota musical, como uma das
quintas que sucedem uma fundamental dada, 3° ou 1. Se tomamos tal funda-
mental como do, e, portanto, o consideramos como o primeiro termo da progres-
sdo, devemos entdo contar sete termos, pois 729 é 3¢, e atingiremos # Como
esta nota dista em muitas oitavas da nota fundamental, para que uma medicdo
ocorra dentro do modelo de uma unica oitava, devemos ascender esta ultima
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quantas oitavas forem necessarias, multiplicando seu nimero sucessivamente
por 2, seguindo o encadeamento dos duplos. Contando a fundamental como
primeiro termo, no décimo, 2°, atingimos a proximidade almejada, pois 512 ¢ o
do imediatamente inferior a este /4#, e a medida da relacdo intervalar entre eles
é, como dissemos acima, trés tons, o tritono (9:8)’, o que faz de 729 o nimero
inteiro que expressa tal intervalo. Nove, o quadrado de 3, é o inteiro que expres-
sa o tom, e seu cubo, o tritono. Se dividimos 729 por 512, obtemos 1,42, expres-
sdo decimal advinda da expressio fracionaria mais préxima, dentro do possivel,
da raiz quadrada de 2x1, ou seja, da raiz quadrada da multiplicagiao dos extremos
(a propria férmula para a obtencdo de uma média geométrica), de forma que o
tritono é a média geométrica dentro da oitava. Portanto, dentro do “espaco”
musical da oitava justa, o tritono é uma forma especial de “metade” desta oitava,
a metade de uma curva exponencial especifica. Enfatizemos: a raiz quadrada de 2
¢é a “metade” de uma oitava, ou seja, é 22, a metade da poténcia entre 2° ou 1, a
fundamental, e 2!, a oitava imediatamente superior, e nio 3:2 (1,5) como linear-
mente se esperaria entre 1 e 2.

Tal “metade” é o ponto mais distante que pode haver da fundamental,
pois distancia-se igualmente desta e de sua projecdo oitava acima. Ela cria uma
nova e especial forma de alteridade, o reduto mdximo da incomensurabilidade,
tal como a diagonal que divide ao meio o quadrado de 1 por 1 (1:1 que expressa
exatamente uma fundamental) é o despontar, no seio da unidade referenciadora,
da raiz quadrada de 2, geometricamente auto-evidente porém aritmeticamente
incomensurdvel. E da mesma forma que com a diagonal do quadrado de 1:1
pouco resta a fazer senio uma expansio gnomonica que parta dela enquanto
novo lado de um novo quadrado, também o tritono dentro da oitava, por ser o
ponto mais distante da fundamental, é a outra fundamental, uma anti-funda-
mental.

Tudo isso Platdo expressa em alegorias. No Fedro, por exemplo, Platdo
discorre sobre nove tipologias humanas, sendo o filésofo a primeira e o tirano a
ultima (248 c-e). Nos termos de sua heranca pitagdrica, tal como estamos vendo
no 7imeu, 9 deve ser pensado como o quadrado de 3. Pensar as nove tipologias a
partir desta forma (o quadrado de 3x3), significa pensa-las dentro de uma orde-
nagdo determinada por dois parametros triplos, um vertical e outro horizontal: o
primeiro descendendo por trés niveis cognitivos — ndesis, didnoia e pistis -, en-
quanto o segundo, encaminhado da esquerda para a direita a partir da intersec¢ao
perpendicular do eixo vertical, gradua as trés partes dominantes da alma - a
racional, a impetuosa e a apetitiva'*. Nesta ordenacdo das nove tipologias huma-
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nas, o filésofo serd a “co-incidéncia” do plano intelectivo macrocésmico com a
parte da alma mais elevada, isto é, a razdo, de modo que 1:1 seja a medida da
plenitude de sua felicidade; ja o tirano estara restrito a intersec¢ao do mundo da
persuasao com a parte apetitiva da alma, de modo que 1:9 seja a medida de sua
felicidade, nove vezes menos feliz que o filésofo.

No livro IX da Republica, a vida aprazivel é, segundo Brumbaugh, aborda-
da em trés dimensodes: a corre¢do na escolha dos fins (pAronesis), a habilidade na
selecio dos meios para os fins escolhidos (sophrosyne), e as oportunidades para
por em operagdo os meios selecionados em prol dos fins escolhidos (andrera)
(Brumbaugh, 1989, p. 84; Repuiblica433 c). E esta tridimensionalidade que ergue-
r4, a partir da base plana de um quadrado (o do Fedro), um cubo. Novamente, o
nuimero da felicidade do tirano, visto agora no livro IX da Republica, estd na
razdo de 1:9 em relacdo ao aristocrata, mas isso em cada uma das trés dimensoes.
Como a desmesura tiranica desconsidera todas as trés dimensées ou virtudes,
para a obtencao de tal medida em relagdo ao filésofo, 9 (expressio inteira de 1:9)
deve ser projetado em trés escalas enedrias, ou seja, deve ser multiplicado por ele
mesmo duas vezes, resultando em 729, (9)°, a dissonancia médxima (o tritono) da
verdadeira vida aprazivel, numero que mede o quanto o tirano é menos feliz que
o rei de si mesmo, o filésofo.

A escala musical concebida no 7imeu é um arrazoado provavel sobre a
escala da criacdo demitirgica em seu encaminhamento do cosmos modelar em
dire¢do ao cosmos visivel. Entdo, todos os seus componentes sio explicados como
derivacoes gradativas de um conjunto limitado de tons unidos aritmeticamente
pelas poténcias de 3, o procedimento fundamental da denominada afinagdo
pitagdrica, e, portanto, musicalmente por quintas e quartas justas. Na Republica
esta afina¢do corresponde ao modelo descrito por Sécrates como o melhor, mas
que, em obediéncia isomorfica a compulsdria reentrada na caverna, deve ser
inexoravelmente acompanhado pelo pior (Republica 363-73), a afinaciao que pas-
sou para a histéria como a sinténico-diatonica de Ptolomeu, denominada de
justa, nao mais baseada estritamente, como a anterior, nos principios concor-
dantes do quaterndrio ou da tetraktys principial, mas no sendrio (1:2:3:4:5:6).

O primeiro modelo, o melhor, correspondente a afinagio pitagérica, nio
é, como jd apontamos, de todo desprovido de crise, pois as poténcias de 3,
articuladoras do encadeamento de quintas (3:2) e quartas (4:3), ja sdo, no menor
indice critico, incomensurdveis com as poténcias de 2, articuladoras da consecu-
¢do das oitavas. No segundo, o pior, correspodente 2 afinagio sintdnico-diatdnica
assentada no sendrio, a crise é amplificada, pois, por sobre a incomensurabilidade
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ja dada das poténcias de 3 e de 2, temos agora, pela extrapolagdo do ambito do
quaterndrio para o do sendrio, a insercao das poténcias de 5 (um novo nimero
primo), incomensurdveis com ambas anteriores, o que significa que as novas razées
superparticulares advindas de tal extrapolagdo, 5:4 (a terca maior) e 6:5 (a terca
menor), sdo incomensuraveis com as quintas (3:2) e com as quartas (4:3), e, obvia-
mente, com as oitavas.

Na fig. 7, vimos que o som fundamental retorna para si sete oitavas acima
ap6s doze termos do circulo de quintas, ou seja, da progressio geométrica cuja
constante é 3:2. Se isto fosse inteiramente verdadeiro, e ndo apenas uma impor-
tante porém irredutivel aproximacio, entdo, neste exato ponto de resgate do
som fundamental, uma poténcia de 3 coincidiria com uma de 2, por fazer com
que (3:2)2 = (2:1)7, o que, por ser impossivel, ndo pode ser verdade no sentido de
uma rigorosa exatiddo. Na realidade da precisao logistica, (3:2)!? ultrapassa (2:1)7,
e a diferenca que mede tal ultrapassagem é obtida, tal como todas as diferencas
intervalares, pela divisio dos dois termos em questdo, (3:2)'2/ (2:1)7, resultando
em uma famosa razdo, decisiva na ciéncia da harmonia, 531441:524288, conhe-
cida historicamente como a coma pitagdrica, uma falha inerente a propria estru-
turacdo mais ideal da afinacdo efetivada pela pureza das poténcias de 3. Alegori-
camente, Platdo expressa isso como a falha intrinseca presente na harmonia da
casta mais nobre, a dos governantes, pela falta de um rigido principio de auto-
limitagdo determinada pela inobservancia dos ciclos de fertilidade (correspon-
dente ao encadeamneto de quintas pelas poténcias de 3) e de esterilidade (corres-
pondente as proliferantes porém erdticamente estéreis oitavas geradas por
cissiparidade, ou seja, pelas poténcias de 2), falta esta que acaba por gerar exata-
mente os “filhos ndo-musicais” referidos por Sécrates na Republica 546.

E interessante observar que a razdo da coma pitagdrica, que poderia ser
formulada como 3'2:2'°) obtida através da instdncia macroescalar de 12 quintas
comparadas a 7 oitavas, se mantém intacta em instancias microescalares. Assim,
dentro de uma unica oitava, seis tons inteiros ultrapassam-na pela mesma razao,
pois (9:8)/2:1 = 531441:524288. Também dentro de um unico tom, quando
dele extraimos dois semitons pitagdricos (ou seja, dois /leimmata de 256:243), a
diferenca irredutivel d4-se pela mesma razao da coma pitagdrica, pois 9:8/(256:243)
= 531441:524288. A propésito desta ultima instancia, ou seja, a da coma pitagdrica
enquanto expressao da diferenca do tom inteiro (9:8) e de duas leimmata -
(256:243)? —, observemos que, pitagoricamente, tal coma ¢ a diferenca entre dois
semitons diatdnicos, um ascendente e outro descendente, colocados entre um
tom. Assim, entre 7 (4:3) e so/ (3:2), as duas mediedades dentro da oitava de do
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a do pelas quais desponta o tom inteiro de 9:8, so/b, o semitom ascendente que
parte de 74, é 4:3 X 256:243 = 1024:729, e fa#, o semitom descendente que parte
de sol, é 3:2/256:243 = 729:512. A diferenca entre estes dois resultados, 729:512/
1024:729, que, obviamente, é a diferenca entre solb e fa#, é exatamente a coma
pitagdrica, 531441:524288.

Resta-nos ainda observar que nio foi nem um pouco arbitraria a escolha
de solb e fa# como exemplos de semitons entre os quais subsiste a diferenca
irredutivel da coma pitagérica. Muito pelo contrario, tais semitons expressam o
ponto diametralmente oposto, no circulo de quintas, ao da fundamental do (1),
ponto no qual a caréncia de auto-limitagdo na geracio de “filhos” advindos das
poténcias de 3, enquanto quintas a direita (rumo aos sustenidos) e a esquerda
(rumo aos bemois), caracteriza o conflito real e nominal de duas notas musicais
que, nao sendo idénticas (embora, de certa forma, esperariamos que fossem),
caracterizam a diferenca irredutivel, ndo-afinavel, designada pela razio da coma
pitagdrica, proveniente da inobservancia dos ciclos de esterilidade (as poténcias
de 2) e de fertilidade (as poténcias de 3), e assim o fazem exatamente como duas
versoes do jd comentado tritono cujo nudmero, 729, é o mesmo, tal como jd
apontamos, do tirano (cf. fig. 11).

Do

Fa#
Salb

fig. 11
8. A Escala sintonico-diatonica

Adentremos agora os apontamentos sobre a incomensurabilidade no
modelo designado por Sécrates como o pior, ou seja, no modelo representado
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pela escala sinténico-diatéonica, que tem como fundamento a afinagio assentada
no sendrio, a qual exemplificamos na fig. 12.

a) 1 9:8 54 4:3 3:2 5:3 15:8 2
DO RE Ml FA SOL LA Si DO’

6:5

b) 1 9:8 5:4 4:3 3:2 5:3 15:8 2 (9:4) (5:2) (83)
DO RE Ml FA soOL LIA S| DO RE  MI FA’

40:27 64:45
9:8 10:9 16:15 9:8 10:9 9:8 16:15
©) 1 98 54 43 32 53 158 2

DO RE MI FA SOL LA S| DO

fig. 12

Em a, apontamos com linhas curvas cheias a presenca das razées superpar-
ticulares com os termos do sendrio dentro da razao dupla, a oitava (2:1), e destaca-
mos a presenca da terca menor (6:5) entre as notas mi7 e sol, exatamente aquelas
que, na série harmonica, correspondem aos nimeros envolvidos nesta razio. Tam-
bém destacamos com linhas curvas pontilhadas a presenca de duas razoes
superpartientes que caracterizam as medidas, frente 4 fundamental do (1), dos in-
tervalos de um e dois tercos — a sexta maior (5:3), com a sexta nota da escala, /4 -
e de um e sete oitavos — a sétima maior (15:8), com a sétima nota da escala, si°.
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Em b, além das quintas justas perfeitas, com traco cheio, apontamos, com
linha pontilhada, a que nao o é perfeitamente, mas apenas se aproxima de 3:2 (ré
e 1, 40:27); em ¢, dispomos a sequiéncia escalistica composta de dois tipos alter-
nados de tons inteiros — 9:8, um tom inteiro “maior”, e 10:9, um tom inteiro
“menor” — e os dois semitons, um em cada tetracorde, ambos com razdo de 16:15.
Afora o semitom - a razdo superparticular de 16:15 - e os intervalos das razées
superpartientes, os novos intervalos sao 5:4, 6:5, 9:8 e 10:9, decisivos para a
composicdo escalistica.

Todos estes intervalos podem ser explicados, e assim o foram tradicional-
mente, 2 luz das médias aritmética e harmonica. Sabemos que 3 é a média arit-
mética entre 2 e 4, do’e do”. A projecao destes trés termos, multiplicando-os por
2, uma oitava acima dar-nos-ia, obviamente, 6 mediando 4 e 8. Ora, tomando
como extremos 4 (do”) e 6 (sol) — a diapénte 6:4, que € igual a 3:2 — a média
aritmética é 5 (mz1), o que explica, voltando a oitava primordial — ou seja, dividin-
do por 4 — a terca maior 5:4 como a média aritmética entre 1 e 3:2 (3:2 que € a
média aritmética entre 1 e 2).

MacClain vé nesta nova média aritmética dentro da quinta justa de razio
3:2 uma das chaves de decifracdo de um dos passos mais enigmaticos da Republi-
ca, 0 546 a-d, que descreve a dissolucdo da composi¢ao, mesmo a mais excelente,
que, por ingressar no tempo, neste terd nio mais que um tempo de duragio. O
nucleo de tal chave estaria, entdo, em uma frase de tal passo: “Destes elementos,
a raiz epitrita [que MacClain (1984, p. 18) traduz como raiz quatro-trés, mas que
literalmente quer dizer sesquetércia, ou seja, um e um terco ou 4:3] unida com o
cinco, aumentada trés vezes, produz duas harmonias” [546 c]. Trata-se da razdo
4:3, a diatessaron gerada pela média harmonica, dentro da resolu¢io superior
dada pela propor¢io musical 6:8::9:12, ou seja: do (1) esta para 7 (4:3) assim
como sol(3:2) estd para do (2), duas quartas justas (4:3), de um lado e do outro da
proporc¢do. Entdo, como o 5 pode ser unido a propor¢do musical? A resposta,
segundo MacClain, tem seu fundamento exatamente na média aritmética den-
tro da quinta justa, a maneira pela qual o “humano masculino”, o nimero primo
5, ingressa na teoria harmonica, resposta esta que é anunciada por Socrates
algumas poucas pdginas antes, em 539d-e. Ao declarar, neste passo, que os
guardices devem preparar-se para seus deveres civicos dispendendo ndo menos
que “o dobro de nimeros de anos devotados a ginastica” ao rigoroso estudo da
dialética, ele ¢ indagado: “Quantos anos queres dizer, 6 ou 47”, ao que responde:
“Nio te preocupes com isso. Admite que sejam 5” (MacClain, 1984, p. 23).
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J4 a média aritmética dentro da terca maior — portanto entre 1 e 5:4 — ¢é
exatamente o tom inteiro maior 9:8, e se quiséssemos expressar estes trés termos
somente com numeros inteiros, bastaria multiplica-los por 8, projetando-os trés
oitavas acima, o que resultaria em 9 como média aritmética entre 8 e 10. Temos
entdo uma seqiiéncia de trés médias aritméticas: dentro da oitava (2:1), a quinta
justa (3:2), dentro desta, a terca maior (5:4), e dentro desta ultima, o tom inteiro
maior de 9:8. Com esses mesmos trés indices de extremos — a oitava, a quinta e a
terca maior —, devemos, agora, extrair as médias harmonicas. Da oitava (2:1) ja
sabemos ser a quarta justa 4:3, da quinta justa é 6:5, a terca menor, e dentro da
terca maior (5:4), o tom inteiro menor de 10:9. Eis como as duas mediedades
fundamentam, afora o semitom, todos os intervalos musicalmente decisivos para
a construcdo da escala sintonico-diatonica.

Nesta escala sinténico-diatonica, preponderante na Republica, vigente na
natureza do som, chamou a atencio dos pitagéricos que a terca maior 5:4 (mi,
em nosso exemplo) nao dista 9:8 de 9:8 (ré) de 1 (do), ou seja, nio é 81:64 ou (9:8)
(como € o caso da terca maior, 81:64, na escala pitagdrica que, no 7imeu, repre-
senta a escala ideal da a¢do criacional demiurgica e, ao restringir-se aos duplos e
triplos, evita, portanto, o nimero primo 5 enquanto principio gerador). A terca
maior da escala sintdnico-diatonica, mis (5:4), dista de ré (9:8) o resultado da
divisao de 5:4 por 9:8, ou seja, 10:9, um outro tom “aceitdvel” e niao de todo
“destemperado”, um tom inteiro “menor”.

A existéncia de dois tipos de tons inteiros, 9:8 e 10:9, dos quais o primeiro
é o0 mais privilegiado, matematicamente incitava a medi¢do da diferenca subjacente
entre eles. Antes de mais nada novamente lembremos que, para medidas
intervalares, uma diferenca entre duas razoes é obtida pela divisio de uma por
outra. A diferenca entre estes dois tons, (9:8)110:9), é 81:80, a coma sinténico-
diaténica ou ptolemaica, vulgarmente entendida como a nona parte de um tom,
mas, na verdade, aproximadamente a raiz nénupla deste. Como menor parte
significante, a coma, enquanto diferenca entre duas razoes, retrata a minima
diferenca irredutivel, uma quase identidade!é, uma quase perfeicio ou uma irre-
mediavel imperfeicdo que, ao mesmo tempo, possibilita um campo de tempera-
mento ou ajuste, vale dizer, de aperfeicoamento. Recordemos que 81, tomando
do como 3° ou 1, é o nimero inteiro que, na afinagdo pitagdrica, é aritmetica-
mente uma poténcia de 3, 3*, ou seja, a terca maior mJ, enquanto que 80, proje-
tado quatro oitavas abaixo (e portanto dividido por 2* ou 16), resulta no niimero
primo 5, nimero que expressa, dentro do sendrio, a terca maior mis na afinacdo

—287 -



RIZEK, Ricardo. Teoria da harmonia em Platio.

justa da escala ptolomaica ou sinténico-diatdnica, o que faz com que a coma
sintonico-diatonica retrate, pela mesma nota nominal (o mj, ter¢a maior da fun-
damental do), a incomensurabilidade entre as poténcias de 3 e as de 5.

No 7imeu 50 d, Platdo faz-se numerolégica e harmonicamente claro
ao comparar o recipiente a uma made, o emissor, cuja emissao serd recebida
pelo recipiente, a um pai, e a natureza no meio de ambos, ao filho. Assim, o
pai ou emissor corresponde ao ponto referencial imutédvel, o 1; a mae ou
recipiente, ao 2; o filho, a média aritmética (3:2) entre pai e mie, ao nimero
primo 3, na transposi¢do oitava acima (2:3:4) que temos usado para evitar
fracoes. Mas este filho é sempre acompanhado de sua contraface comple-
mentar, de um irmao gémeo derivado da reciprocidade da média harmonica
(4:3), que também envolve 3, fazendo com que pais e filhos sejam encontra-
dos na proporg¢ao musical 6:8::9:12 - propor¢do na qual cada par de termos
comporta uma quarta justa, e na qual devemos inserir o nimero primo 5. E
se as poténcias de 2 (as oitavas pares) e as de 3 (as quintas e quartas impares)
j4 se mostram inconcilidveis - e cuja coordenac¢do, como dissemos, configu-
ra uma alternativa ao caos —, a inser¢ao do nimero primo 5 (as ter¢as maio-
res e menores) — agora pela média aritmética e harménica dentro da quinta
justa, tal como uma casta subordinada & dos governantes — aprofunda a
incomensurabilidade, frente 2 qual uma militincia césmica em busca de tem-
perancas e temperamentos sempre deve tentar remediar.

9. Formagao Harmoénica do Modelo Astrondmico Geocéntrico

Pelas citagoes intermitentes que, até aqui, fizemos do passo da criagio da
alma do mundo no 7imeu, Platdo, através da dinamica hierarquico-descensional
das mediedades, levou-nos a fundamentacio setensria do cosmos. E a partir
desta plenitude setendria da escala diatdnica que devemos, segundo uma nota de
Godwin, entender a enigmitica continuidade do passo do 7imeu que estamos
seguindo. Eis o passo do 7imeu:

Ora, toda esta composi¢do deus cortou-a em dois no sentido do
comprimento, tendo cruzado as duas medidas uma sobre a outra,
fazendo coincidir seus meios, como um X, curvou-as para uni-las
em circulo, unindo entre elas as extremidades no ponto oposto a
sua intersecio (36 b-c).
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Eis a nota de Godwin:
A escala diatonica é agora imaginada como disposta sobre uma
tira de pergaminho. A tira é dobrada de forma a que suas extremi-
dades se encontrem, e, entdo, o comprimento da resultante tira
circular é cortado em dois. Os dois circulos sdo girados um em
relacdo ao outro até o ponto de terem, vistos de lado, a forma de

um X (Godwin, 1990, p. 405).

Enfatizemos as palavras de Godwin colocando-as em contraponto com o desta-
cado sentido do referido corte em dois de toda esta composicao (“imaginada
como disposta sobre uma tira de pergaminho”), sentido que o passo platénico diz
textualmente ser longitudinal (“no sentido do comprimento”). Como Godwin
deduz corretamente que a mencionada composicdo se trata da escala diatonica,
entdo, o corte em sentido de comprimento é um corte que perpassa longitudinal-
mente a totalidade desta escala, duplicando-a, de certa forma. A escala, por tal
corte, foi duplicada na forma de dois segmentos (duas escalas, portanto) os quais

»17

foram intersectados de forma a fazer “coincidir seus meios”'’. Caber-nos-ia, en-

tdo, perguntar que meios (o ponto de intersec¢do) destas duas escalas sao estes.

O primeiro passo para uma resposta é nio perder de vista que, nos
termos platénicos, as grandes medidas, tal como a da dissonancia mdxima do
tritono e do tirano (729), sdo as que representam, ao contrario daquelas mais
proximas da unidade, as maiores distancias ou afastamentos da principialidade
ontolégica. Tendo este em mente, o segundo é o quanto a figura resultante, a
luz do vinculo entre a ciéncia da harmonia e a astronomia, insinua os principi-
os constitutivos da esfera armilar, o que faz com que os dois circulos entrelaga-
dos configurem a ecliptica, entre outros apontada por Lippman (1975, p. 24),
ou seja, o entrecruzamento da esfera celeste e da equatorial. Dessa forma, o
ponto central do referido X, configurado por uma especial perspectiva deste
entrelacamento, é uma visio de uma das pontas extremas do eixo que une os
dois equindcios em Unico ponto, um ponto espacialmente referencial que, por
ser determinado pela posi¢ao univoca do sol, deve ser entendido como sendo
1:1, a fundamental da escala diaténica. Conseqiientemente, se o entrecruza-
mento equinocial nos apresenta a fundamental da escala, o unissono para um
polo e o equiissono para aquele gerado pela uniao “das extremidades no ponto
oposto a sua intersec¢ao”, jd os pontos que configuram a maior divergéncia no
entrelacamento das duas esferas, exatamente aqueles que sido caracterizados
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pelas mudancas extremas da posicdo do sol, os solsticiais, configuram aquelas
versoes do tritono entre as quais subsiste a diferenca irredutivel da coma
pitagdrica, ou seja, 531441:524288, a diferenca entre 1024:729, a versao para a
escala descendente, e 729:512, a para a ascendente.

Passando diretamente dos principios da ciéncia da harmonia para o mo-
delo geocéntrico da astronomia tradicional, em consonancia com o elo entre
estas duas ciéncias, o passo do 77meu continua nos seguintes termos:

Envolveu-as com o movimento uniforme que gira no mesmo lu-
gar, e, dos dois circulos, fez um exterior e outro interior. O movi-
mento do circulo exterior, designou-o como sendo o movimento
da natureza do mesmo; o do circulo interior, como o da natureza
do outro. Fez girar 0 movimento do Mesmo pelo lado e para a
direita, o do Outro, por sua vez, pela diagonal e para a esquerda. E
deu proeminéncia a revolu¢do do mesmo e semelhante, pois s6 a
ele toleraria sem divisdo. Por sua vez, tendo dividido seis vezes o
movimento interior, fez sete circulos desiguais, segundo os interva-
los duplos e triplos, um por um, de tal maneira que houve trés de
cada espécie. Ordenou a esses circulos moverem-se em sentidos
contrdrios uns aos outros, trés semelhantes pela velocidade, e qua-
tro, com velocidades diferentes entre si, e estas, das trés primeiras,
mas conduzidos conforme uma razdo (36 c-d).

Sem maiores explicagoes, Platdo implica, na totalidade deste passo do
Timeu, as sete porc¢oes da /ambda que entrelacam os duplos e os triplos, e as sete
esferas planetdrias advindas das seis divisdes do circulo de alteridade. Proclo
entende que estas sete partes correspondem aos sete tipos de razées, respectiva-
mente: igual, multipla, submultipla, superparticular, subsuperparticular,
superpartiente e subsuperpartiente. Estas podem ser sintetizadas triadicamente —
em razoes de igualdade, de maior desigualdade e de menor desigualdade — ou
tetradicamente, uma vez que as seis que subseqtienciam as de igualdade articu-
lam trés pares de reciprocidade, os quais, quando somados com a primeira, com-
poéem um conjunto de quatro. Proclo vé esta ultima ordenacdo, quaterndria,
como uma tetraktys, e a estrutura desta sua analogia é a seguinte: a razdo de
igualdade (1:1, 2:2, etc.) é sempre um, ou seja, é sempre mondadica e, portanto,
equivale ao ponto; a multipla e a submuiltipla, fundamentalmente diadicas, cor-
respondem 2 /inha, que compreende a monadicidade do ponto; a superparticular
e a subsuperparticular, triddicas, mantém uma conecc¢io perfeita com o plano, o
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qual abrange a unilateralidade da linha; e a superpartiente e a sua reciproca,
tetradicas, sdo analogas ao nivel concrescional do solido, que, ao tridimensionalizar
o plano, compreende todos os niveis anteriores.

Retornando ao “X” da questdo, é um tanto evidente que, no passo do 7imeu,
esta sendo proposta uma associacdo do circulo do Mesmo, o tnico tolerado sem
divisao, com a imutdvel esfera das estrelas fixas, enquanto que os sete anéis, advindos
das seis divisoes do circulo da alteridade — o campo da divisibilidade —, correspon-
dem as esferas planetarias, envolvidas pela primeira. Temos aqui mais um ele-
mento fundamental das matemadticas tradicionais que o platonismo herda e trans-
mite: o das duas formas de comunhio cosmogdnica, expressas respectivamente
pela multiplicacdo e adi¢do, de dois principios que, enquanto Platio representa-
va por, a aritmosofia pitagdrica entendia ser o 3 e o 4, vale dizer, o triplo primor-
dial, caracterizando a idealidade da totalidade tripla, e a tétrade, um duplo que
retrata os estdgios de uma gradativa concretude e, portanto, multifacetacio do
todo, como vimos a propésito da ultima tetraktys proposta por Proclo.

A primeira de tais formas de comunhio, a multiplicacio (3x4), com a
indiscutivel abrangéncia atestada por ser uma operacdo de consecutivas adi¢oes
de um mesmo numero, produz o 12, resultado que simboliza a perfeicao do circu-
lo e da imutabilidade do movimento uniforme que gira sem sair do lugar, vale
dizer, da eviternidade do céu das estrelas fixas cuja angularidade se modalizar4
pela atividade planetdria das sete esferas advindas das seis divisdes do circulo da
alteridade. Estas, que resultam da segunda forma de comunhio, a adicao (3+4),
efetivam a proficua divisibilidade que encontra, no seio de uma indefinida vari-
abilidade, marcos exemplares tipificados, pelo simbolismo geométrico dos angu-
los, na forma dos aspectos astronémicos de conjunc¢io, oposi¢do, trigono, qua-
drado e sextil, de cada um com qualquer outro dos sete. Neste passo do 7imeu,
Platdo nao deixa de evidenciar, para as sete esferas planetdrias, o fundamento da
adicdo de 4 e 3 quando, a despeito da aparente desarmonia da disparidade de
seus movimentos diferentes e por vezes contrarios, enfatiza, porém, no que tange
as velocidades, a configuracao de dois grupos, um de #rés e outro de guatro: Sol,
Mercurio e Vénus sio planetas de velocidades semelhantes, enquanto os quatro
restantes tém velocidades dissemelhantes entre si e em relacdo as trés esferas
planetdrias anteriores, embora de acordo com relagdes regulares, o que faz das
referidas discordancias o suporte de harmonias mais profundas.

Sob o ponto de vista da teoria astrondmica tradicional, as 6rbitas plane-
tarias presentificam porc¢oes de tempo em sucessivos encadeamentos, cuja totali-
dade ordenada é uma representacio da eternidade (7imeu 37 c-d)!®. A analogia
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entre tais corpos em movimentos regulares e periddicos e a ciéncia da harmonia
era matematicamente irresistivel e factualmente comprovavel - uma analogia
mantida em pratica até Kepler. Desta forma, as propor¢oes dos encadeamentos
das porgoes de tempo engendrado, representando o tempo ndo-engendrado, eram
vistas como diretamente relacionadas com as parcelas de sons contidos em um
som fundamental pelas divisdes proporcionais de uma corda musical.

Vemos, portanto, que a musica traduz, tanto no plano empirico e
microescalar — as relagdes nimericas subjacentes a corda musical - quanto no da
pura especulagio dianoética, os principios que se manifestam nas macroescalas dos
corpos celestes. Para os estudantes, mesmo os mais principiantes, de musica, uma
das mais fundamentais conexées com a teoria da harmonia ja pode ser encontrada
no fato de que os nimeros 12 (3x4) e 7 (3+4), cuja importancia para a astronomia
tradicional se assenta na representacdo da esfera zoodiacal e as esferas planetarias,
se fazem presentes, com todas as propor¢oes numeéricas ai implicadas, na relacdo
entre a estrutura dodendria da escala cromadtica e a setenaria da diaténica, além
dos exaustivamente abordados circulo de 12 quintas e de 7 oitavas. Nao é dificil,
em consonancia com os antigos, concluir, junto com Cldudio Ptolomeu, entre
muitos outros que poderiamos citar, que “o poder dos principios da harmonia
habita dentro de todas as coisas que atingem, por natureza, uma completude, e
manifesta-se mais claramente na alma humana e no movimento das estrelas’ (grifos
nossos), conclusdo demonstrada no estudo de harmonia deste conceituadissimo
astronomo alexandrino do séc. II d. C. de quem j4 tanto falamos a propésito da
afinacdo, musical e celeste, sintdnico-diatonica (Godwin, 1993, p. 24).

Para o leitor famliarizado com os ditames da teoria da harmonia tradicio-
nal, é evidente que obras tais como os dois didlogos aqui mais enfocados, 7imeu
e Republica, fundamentam seus respectivos dpices cosmoldgicos, atingidos pelas
explanacoes das configuracées astrondmicas do cosmos, na disciplina matemati-
ca da musica, sempre em obediéncia a propor¢ao de que esta estd para a astrono-
mia de forma andloga ao encaminhamento pelo qual o principio antecedente se
dirige para sua conseqiiente manifestagcdo. Tal propor¢ao plenifica-se quando
nos damos conta de uma das raras, e por isso mesmo marcante, explicitacdo
presente em vdrios didlogos platénicos e escandalizada na Republica: a articula-
¢do tetradica das ciéncias matemdticas, na qual a ritmica do encaminhamento
que leva a musica a ser corporificada na astronomia é antecedida por aquele que
faz a aritmética espacializar-se na geometria (Rep. VII 525 a- 531 d). Assim, aritmé-
tica, musica, geometria e astronomia, sem mencionar a intermedia¢do, proposta
tanto na Republica quanto no Timeu, da estereometria entre as duas ultimas,
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ordenam-se de forma a retratar os estdgios que perpassam a principialidade do
numero, sua polarizagdo temporal (tempo e nimero) e espacial (espaco e nime-
ro), todos estes reunidos nos movimentos dos corpos celestes (espago, tempo e
numero).

A propésito de uma das colocages sobrecitadas de Aristoteles da fun-
¢do transcedente, diferentemente da metafisica da imanéncia dos pitagdricos,
que Platdo preconizava para o estudo destas ciéncias numéricas como instru-
mento para o conhecimento das coisas (Metafisicai 6; 987 b 22), vale dizer, das
causas ou seres, recordemos que tal estudo, ao visar a uma contemplagio
dianoética, paradigmatica ou inteligivel, do cosmos, constituia uma indispen-
savel preparacdo para a contemplacio eidético-noética das realidades intelectivas
ou metacésmicas. A importancia desta justa e necessdria preparacdo pode ser
vislumbrada nas palavras de Platiao, ou de seu escriba Felipe, no Epinomis:

Para aquele que se instrui adequadamente, todos os diagramas e
sistemas numéricos [geometria e aritmética)], assim como todas as
composi¢oes harmoénicas e revolugoes siderais [musica e astrono-
mia] devem revelar a comum unidade de todos, e desvelar-se-4 se,
como dissemos, nos instruirmos corretamente, dirigindo nosso olhar
para o um. Pois para os que meditam, um unico vinculo natural a
todos revelar-se-a (991e-992a).

Estas quatro vias, que viriam a ser denominadas de gquadrivium ja encontra-
vam plena explanacio pitagdrica quase um século antes de Platdo. Na transcorréncia
de dois milénios permeados por uma tradi¢do ininterrupta, ou seja, desde os
pitagoricos pré-platonicos até Zarlino, cosmomusicélogo do final da Renascenga,
permaneceu intacta a estipulagdo das duas instancias: a mais principial que reunia
a aritmética e a musica, ou seja, a quantidade discreta de per si e a quantidade
discreta em relacdo, antecedendo, ontoldgica e cosmologicamente, 4 instancia que
reunia as ciéncias que manifestavam tais principios na forma da quantidade conti-
nua imoével e da quantidade continua moével, respectivamente a geometria e a
astronomia. Dessa forma, as relagoes dadas entre as ciéncias principiais e as mani-
festas foram articuladas, como vimos acima, em uma tnica relagdo de duas rela-
¢oes, ou seja, em uma proporcdo pela qual se entendia que a aritmética estd para a
geometria assim como a musica estd para a astronomia.

Kepler, no inicio do séc. XVII, foi o primeiro, em sintonia com a cabal
mudanca de era que nesse momento se dava, a necessitar reagrupa-las. Em prol
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de encontrar as razoes que ele entendia como necessarias para fundamentar as
consonancias, sempre pressupostas como consonancias cosmicas pela musicologia
tradicional, retirou a ciéncia da harmonia, a musica, do orbe das quantidades
discretas, orbe no qual a aritmética passaria a reinar sozinha, para coloca-la no das
quantidades continuas, mais especificamente entre a geometria e a astronomia
(Cohen, 1984, p. 13-43). A possibilidade deste transito, cujos resultados provaram
ser muito bem sucedida, de uma instancia principial para a das configuracoes de
maior teor analégico com o mundo sensivel, pode ser vista como mais uma prova
do papel nuclear da ciéncia da musica, o papel realizador da transmutacao recipro-
ca do inteligivel no sensivel e vice-versa, por intermediar o tempo manifesto onde
impera a continuidade e o tempo discreto pautado pela descontinuidade. Eis uma
das mais altas fung¢oes da ciéncia da musica ou teoria da harmonia.

Notas

* Mestrando em Musica pelo Programa de Pés-Graduacao da UNESP de Sao Paulo e
Professor do Curso de Musica da FAAM.

1 Uma vez que a concepgdo de musica enquanto elaboragio artesanal nasceu, como
nao poderia deixar de ser, junto com o despontar dos primérdios da escritura musical
- esbocada embrionariamente a partir do séc. XI d.C. para somente atingir um grau
de maturagdo no final do periodo medieval -, fd-se necesséria a ressalva de que a
categoria da musica instrumental, em termos da tradi¢do platodnica, se restringia ape-
nas 2 utilizacdo do instrumento denominado monocérdio, o qual, através das divi-
soes regulares de uma corda sonora, torna audivel, dentro do campo de suas limita-
¢oes, parte da abordagem dianoética inaudivel das harmonias numéricas nos termos
pura e infalivelmente matematicos da ciéncia musical.

2 A triparticio que estamos apontando na musica é um procedimento generalizdvel a
todas outras ciéncias. Assim, também na aritmética, trés conceitos fundamentais de
nuimero fundamentam sua tradicional triparti¢ao. Ghyka, citando Nicomaco, comeca
por dois deles: o numero divino, ou nimero-idéia, e o nimero cientifico. O primeiro é
tema de uma aritmologia de tendéncias metafisicas, a parte mais elevada da aritmética,
dirigida exclusivamente aos filésofos. O segundo, tendo o anterior como modelo ideal,
¢é a ocupagdo da aritmética propriamente dita, uma parte intermédia ainda dirigida aos
entdo iniciados, obedecendo um método silogistico rigoroso de tipo euclidiano. J4 a
parte inferior e funcional-operativa da aritmética, a logistica ou calculo, é uma técnica
para comerciantes que opera com os nimeros concretos (Ghyka, 1978, p. 22).

3 Sao elas: limite e ilimitado, impar e par, unidade e pluralidade, direita e esquerda,
masculino e feminino, repouso e movimento, reto e curvo, luz e obscuridade, bem e
mal, e quadrado e retangular.
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4 Ou seja, o procedimento de “conciliar o inconcilidvel” a partir do estabelecimento de
vinculos intermedidrios entre os termos ou coisas opostas, 0 que em linguagem musi-
cal significa produzir uma consonéncia através da resolucdo abrangente de uma
dissonancia que, por sua vez, fundamenta a primeira e se mantém sempre irremedis-
vel no seu préprio nivel.

5 Comparando este tipo de erro ao seus correpondentes nas outras ciéncias — a astrono-
mia, por exemplo - Platdo entende que o estudo da harmonia deve ocorrer em termos
exclusivamente matemadticos. Na seqiiéncia desta mesma passagem ele afirma: “Eles
também buscam os nimeros nestes mesmos acordes que escutam, mas ndo perscrutam
os problemas nem consideram, portanto, quais niimeros sio harmoénicos e quais nio, e
por que sdo assim uns e outros” [531 c]. Aprisionar-se nas referéncias sensiveis, nas
exatas palavras de Platao, “ndo s6 resulta ineficaz, sendo ridiculo”. Especificando tal
ineficiéncia e ridiculo, assim ele continua: “Referem-se [tais musicos] a uma certa com-
binagdo e langam os ouvidos ao longe, como se quisessem capturar os sons da casa do
vizinho. E uns dizem que ainda podem ouvir mais um som no meio, que entdo viria a
ser o menor intervalo possivel, pelo qual se pode efetuar a medi¢do; enquanto outros,
pelo contrario, afirmam que os dois sons [entre os quais os primeiros sentem a possibi-
lidade de inserir um ao meio] sdo claramente semelhantes. Pois bem: ambos inclinam-
se mais & audi¢ao do que a intelec¢ao” [531 a].

6 Proclo, a este propdsito, afirma: “Ninguém, portanto, deveria estacionar na teoria
matemadtica, mas, sim, deveria excitar a si mesmo a um modo de investigagao [verda-
deiramente uma ‘in-spe¢ao’] adaptada a essencia da alma; nem mesmo se deveria
pensar que devemos direcionar nossa atengdo para intervalos ou para a diferenca de
movimentos. Pois estes sio pressupostos, e ndo sdo de modo algum convenientes aos
temas de investigacdo propostos. Porém, o que se deveria fazer é observar as afirma-
¢oes em si mesmas, e considerar como elas proporcionam uma indicagdo do meio
psiquico e, entdo, procurar pela providéncia demildrgica enquanto finalidade ultima
delas” (Proclus, 1990, p. 75).

7 Como pode ser justificadamente dificil para o leitor localizar especificamente este
tema (os subseqiientes sdo mais auto-evidentes) neste livro da Republica, para além de
sua presenca implicita por diversificadas analogias, destacaremos o passo de sua ex-
plicitagdo, a saber, o 337 a-b.

8 Observe-se que o encadeamento indefinido da série das razdes superparticulares (3:2,
4:3, 5:4, 6:5, etc.) ndo cessa de apontar para o “dltimo” termo, o inatingivel 1, unida-
de teleologicamente prometida e nunca alcangada como um dos termos da e na refe-
rida série. J4 o encadeamento das razoes subsuperparticulares (2:3, 3:4, 4:5, 5:6, etc.),
também suspiram nostalgicamente por um retorno & unidade, da qual gradativamen-
te se aproximam sem nunca poderem efetivamente realizé-la. Por estarem aquém da
unidade enquanto um todo, transcorrem pela diminui¢dao da diferenca em relagio a
este todo e, entdo, progridem por gradativos acréscimos em direcdo a completude da
unidade, inatingivel no mesmo plano desta progressao.

9 Ousariamos afirmar que o demiurgo divide enquanto harmoniza e harmoniza en-
quanto divide. Proclo vé como evidéncia da integracao destas duas operagoes o pro-
prio setenario, mais propriamente duas facetas opostas e complementares deste, facetas
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contidas na providéncia demiurgica. “Pois a hebdomada”, divisdo periodoldgica em
sete, “é um numero comum a estas ambas divindades, uma vez que os tedlogos tam-
bém afirmam que Baco foi dividido em sete partes. (...). E eles atribuem a héptada a
Apolo, como contendo todas as sinfonias. Pois a dupla diapasdn”, a oitava dupla
(4:1), "subsiste na ménada, na diada e na tétrada, nimeros dos quais a hebdémada
consiste”, referindo-se a progressao dupla 1:2:4, a dupla oitava, de onde decorre o
setendrio, pois 1 +2+4 = 7. “Entdo eles chamam tal deus de ‘nascido no sétimo dia’,
e afirmam que este dia é a ele consagrado”. Proclo afirma que esta bidimensao do
setendrio é comunicada a alma por estas duas divindades, Apolo e Dioniso, de forma
que, de um lado, “por uma divisdo em sete partes, a alma possa ter uma signatura da
série dionisfaca”, e do outro, “possua, porém, harmonia nestas partes, como um sim-
bolo da ordem apolinea”. “Pois na laceragao de Baco, é Apolo quem recolhe e une as
partes distribuidas de Baco, segundo a vontade do pai (Zeus)” (Proclus, 1990, p. 77).

10 Temos entdo, como nos mostra Brumbaugh (1989, p. 20-4), uma estrutura cujo es-
quema € uma escala ascensional de quatro grandes temas (a-b-c-d), o dpice do tema
central (F) e a descida dos temas extremos correspondentes escalonados (d-c-b-a) -
que podemos encontrar sintetizada enquanto pista isomorficamente suficiente den-
tro da propria Republica no mito da caverna (Rep. VII 514 a - 518 b). Tal estrutura
especular ¢ sintetizada no préprio tema central (F) onde recai o espelho, onde a dupla
direcionalidade vertical, da gradual saida da e entrada na caverna, tem como vértice
exatamente a contemplagio direta dos “objetos” eidético-noéticos a luz do sol inteli-
givel.

11 Ao nosso ver, Platdo desenha um duplo espelho simultaneo, como aquele que inverte
todas as diregdes espaciais, o espelhamento 6tico, quando uma imagem é refletida na
retina. Duplo porque, se fossemos representa-lo bidimensionalmente, ele seria um
espelhamento horizontal de um vertical (ou um vertical de um horizontal), ou, segundo
os ditames da teoria musical, um retrégrado da inversio. Este tipo de espelho ¢ tipico
da arte e da ciéncia musical, mas, porque musicalmente tal estrutura transcorre na
sucessividade do tempo - e, de certa forma, nele se vela enquanto se desvela -, sua
apreensio, na simultaneidade do espago, é somente esquematizdvel geometricamen-
te, desvelando-a enquanto a vela.

12 Aqui, Tomas Taylor, na sua tradugdo desta obra de Proclo, observa que quando, em
uma propor¢do aritmética, adicionamos aos trés nimeros nela envolvidos um quarto
numero, de forma a produzir, por tal inser¢do, uma propor¢ao geométrica —ou seja,
com os dois pares de nimeros expressando a mesma propor¢io geométrica-, entdo tal
proporg¢do compreendera tanto aquela que é aritmética quanto a que é harmoénica.
Assim, se para os termos 1, 2, 3, um quarto termo, 6, é adicionado - de forma que 1
estd para 2 na mesma propor¢do que 3 para 6 (uma propor¢ao geométrica) — entdo,
na medida em que esta propor¢ao geométrica foi gerada pelo termo que foi adiciona-
do, as outras duas, a aritmética e a harmoénica, estdo nela contidas, pois 1, 2, 3, sdo
termos que estdo na aritmética, e 2, 3, 6, na harmoénica (Godwin, 1990, p. 429).

13 Entao, para 4, 2:3, a direita de do, 1, a multiplicagio por dois o elevard uma oitava,
transformando-o em 4:3, a média harmonica entre 1 e 2. Recordemos que a razao
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subjacente a diferenca entre as duas médias, 3:2 e 4:3, é um tom inteiro, 9:8, um e um
oitavo (ou seja, 3:2 é 9:8 de 4:3, pois 3:2/4:3 = 3:2 X 3:4 = 9:8). Ré, 9:4, um tom
inteiro de do 2 (a segunda linha pontilhada) - pois (9:4)/2 = 9:8 - deve ser dividido
por dois, resultando, entdo em 9:8, exatamente um tom inteiro de do 1. L4, 27:8,
quando dividido por 2, descende uma oitava e transforma-se em 27:16 de 1, compon-
do com 3:2, sol, que ele subseqliencia, um tom inteiro, 9:8, pois 3:2 X 9:8 = 27:16.
Mi, 81:16, para ingressar a posi¢do de terceira nota da escala ascensional de do, neces-
sita descender duas oitavas e, portanto, ser dividido por quatro, resultando entdo em
81:64, 9:8 de 9:8 ou (9:8)?, um tom inteiro do tom inteiro de 1, do. E, finalmente, si,
243:32, para ingressar com a sétima nota da escala de do, a nota que imediatamente
precede o do 2, também necessita ser dividido por quatro, resultando entdo em 243:128,
9:8 da razdo precedente, 27:16, a qual designa, nesta escala, a nota /4.

14 Observe-se que, no parametro vertical, retiramos o quarto nivel, o mais inferior, enten-
dendo que todos os seres humanos estdo assentados no plano bésico das aparéncias
sensiveis - eikasia — e que, a0 mesmo tempo, ninguém permanece inteiramente nele.

15 Como os préprios exemplos em questdo evidenciam, superpartiente é uma razdo de
maior desigualdade pela qual um nimero maior (x, por exemplo) contém um nimero
menor (y) uma vez e mais uma parte deste tltimo, desde que tal parte seja maior que
I (x-y > 1). Frente as indefinidas possibilidades pertencentes a esta categoria de
razao de maior desigualdade, sua tipificagdo mais exemplar ocorre naquelas onde o
nimero maior (x), comparado ao menor (y), é o dobro menos a unidade, ou seja,
quando x = 2y-1 (exceptuando a razdo de 3:2, na qual a diferenga entre as duas
quantidades é igual a 1, o que caracteriza um superparticular e ndo um superpartiente).

16 Pois 80:80 ou 81:81 seriam, no plano da quantidade relativa — uma vez que se tratam
de razoes de igualdade - a identidade perfeita, ou seja, 1.

17 Como pela unido das extremidades de cada segmento-escala serdo constituidos
dois circulos, um envolvendo o outro, e como o circulo envolvente, na seqiiéncia
do passo do 7imeu, serd designado como sendo o da substancia do mesmo, e o
envolvido como sendo o da do outro, entdo, frente a tudo o que neste artigo foi
apontado em relagdo a reciprocidade inversa destas duas instancias, ndo seria
nem um pouco injustificdvel concluir que as escalas intersectadas se espelham
mutuamente e, portanto, se invertem também nos sentidos respectivos, ascensional

e descensional.

18 Platao, no 7imeu 37 c-d, comenta a passagem critica da eternidade para a perpetuida-
de: “Ora, quando o pai que o produziu compreendeu que se movia e vivia, esse
mundo, reprodu¢do ornamentada dos deuses eternos, rejubilou-se e, em sua alegria,
refletiu sobre os meios de tornd-lo ainda mais semelhante a seu modelo. E assim
como esse modelo resulta ser um vivente eterno, esforcou-se, na medida de seu poder,
por tornar imortal igualmente a esse todo. Ora, é a natureza deste vivente que era
eterna, como vimos, e essa eternidade, adapti-la inteiramente a um mundo engen-
drado, era impossivel. Por isso, preocupou-se em fabricar uma certa imitagdo movel
da eternidade, e, organizando todo o céu, fez da eternidade una e imével, esta ima-
gem eterna de acordo com o ndmero, isso a que chamamos o tempo”.
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RIZEK, Ricardo. The theory of harmony in Plato.

ABSTRACT: / examine some instances of the theory of harmony in
Plato. For this purpose, I consider the musical conception and termi-
nology that Plato, at the same time, inherits from the Pythagoreans and
passes on to all the many who wrote about music in Greek, such as
Proclus, and in Latin, such as Boetius. [ throw attention to the analogy
between auté and the harmonical mean; héteron and the arithmetical
mean; the intermediary ousia and the geometric mean. As a result, the
way the ‘Intermediary being” makes possible to harmonize the “other”
with the “same” is compared to the way the geometric mean harmonizes
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the other means in a numeric series whose intervals correspond to those
of the Pythagorean musical scale. In this way, from those “portions” in
wich “god” divides the “whole’, those that are one to the other as 4is to
Jcorrespond to the diatessdron or fourth [harmonical mean/; as 3 is to
2, to thediapénte or fifth [arithmetical mean]. The ratio 256:243 arises,
therefore, as the ratio corresponding to theleimma, 1. e., to the diesis or

Pythagorean “halftone’.

KEYWORDS: geometric, harmonical and arithmetical means;
Pythagorean and Prolemaic musical scales; enkyklios paidefa and
quadriuium, Timaeus,; Plato; Platonism and Neoplatonism.

-299 —





